Zestaw zadan 5: Model przeplywéw miedzygaleziowych Leontiefa.

1. Dla macierzy wejsé—wyjs¢ E znajdz niezerowy wektor cen réwnowagi p, ktory spelnia Ep =
p, jezeli:
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2. Dla ponizszych opiséw zapisz macierz wejsé—wyjs¢ F 1 wyznacz wektor cen rownowagi:
a) trzy branze A, B,C'" cala produkcja A jest zuzywana przez B, B przez C, a C przez A;
b) cztery branze W, X, Y, Z: W i X zuzywaja miedzy soba produkcje w réwnych
proporcjach, Y zuzywa produkty W, X, Z w proporcjach 0,2;0, 3;0,4, a Z zuzywa
produkty X iY po 0, 5;

c¢) trzy branze, z ktorych kazda zuzywa wytacznie wlasng produkcje;

d) cztery branze w cyklu: A—- B - 0,6, B—C -0,5,C—D ~-0,4, D—A - 0,3,

pozostale 0,1 to zuzycie wewnetrzne;

e) pie¢ branz, gdzie suma wspolczynnikow w kazdym wierszu macierzy E jest rowna 1
— opisz wszystkie mozliwe wektory rownowagi.

3. Udowodnij lub obal nastepujace stwierdzenia:

a) jezeli E jest macierza stochastyczna, to suma wspolczynnikow Fc jest réwna sumie
wspotczynnikow c;

b) jezeli (I — E)~1>0, to istnieje wektor p >0 taki, ze Ep < p;
c) jesli Ep <p dla p>0, to istnieje 0 < pu < 1 takie, ze Ep < up,

d) dla kazdej macierzy stochastycznej istnieje niezerowy wektor p > 0 spelniajacy Fp=
p;

e) jesli suma wspolczynnikow p wynosi 1, to p mozna interpretowaé jako udzialy
rynkowe.

a) Zapisz rownania modelu zamknietego: Fx =x.
b) Zapisz rownania modelu otwartego: (I — E)x=d.

¢) Rozwiaz uktad dla:

d) Zinterpretuj ekonomicznie otrzymane rozwigzanie.



e) Sprawdz, czy (I — E) jest odwracalna.

5. Sprawdz, czy uktad (I — F)x =d ma rozwiazanie dodatnie, jezeli:
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