
Zestaw zada« 3: Warto±ci i wektory wªasne. Wielomian charakterystyczny endomor-
fizmu. Diagonalizacja.

1. Endomorfizm '2EndC2ma w bazie Amacierz A. Wyznaczy¢ warto±ci wªasne i odpowiada-
j¡ce im wektory wªasne ', je»eli:

a) A=("1; "2), A=
�
3 4
5 2

�
; b) A=

��
1
0

�
;

�
0
i

��
, A=

�
3 4
5 2

�
;

c) A=("1; "2), A=
�

2 1
¡1 5

�
; d) A=

��
1
0

�
;

�
0
i

��
, A=

�
2 1
¡1 5

�
.

2. Znale¹¢, o ile to mo»liwe, macierz C 2GL(n;C) tak¡, »e macierz C¡1AC jest diagonalna,
je»eli:

a) A=
�

0 2
¡3 5

�
2C2

2, b) A=
�

1 1
¡1 3

�
2C2

2, c) A=
�
1 2
2 ¡2

�
2C2

2,

d) A=

24 0 2 1
¡2 0 3
¡1 ¡3 0

352C3
3, e) A=

24 0 0 1
0 1 0
1 0 0

352C3
3, f) A=

24 3 1 0
¡4 ¡1 0
4 ¡8 ¡2

352C3
3,

g) A=

266664
0 0 0 1
0 0 2 0
0 3 0 0
4 0 0 0

3777752C4
4, h) A=

266664
0 0 0 0
0 0 1 0
0 2 0 0
3 0 0 0

3777752C4
4, i) A=

266664
1 1 2 3
0 2 2 4
0 0 1 ¡2
0 0 0 2

3777752C4
4.

3. Wyznaczy¢ wzór na An2R2
2, je»eli:

a) A=
�
1 2
2 2

�
, b) A=

�
0 2
¡3 5

�
, c) A=

�
1 1
¡1 3

�
, d) A=

�
1 2
2 ¡2

�
.

4. Rozwi¡za¢ nast¦puj¡ce ukªady liniowych równa« ró»niczkowych:

a)

(
y1
0 =3y1+ y2
y2
0 = y1+3y2

, b)

8>><>>:
y1
0 =7y1+4y2+ 12y3
y2
0 = y1+2y2+ y3
y3
0 =¡3y1¡ 2y2¡ 5y3

.

5. Znale¹¢ wzór na n¡ ty wyraz ci¡gu an, je»eli:

a) a0=0, a1=1, an=3an¡2¡ 2an¡1, n> 2 b) a0=0, a1=1, a2=2, an=an¡3+2an¡2+3an¡1, n> 3.
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