Zestaw zadan 1: Pojecie przeksztalcenia liniowego. Obrazy i jadra. Obrazy i przeci-
wobrazy podprzestrzeni.

1. Zbadaé, ktore z podanych nizej funkeji sa przeksztalceniami liniowymi:
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Jezeli dana funkcja jest przeksztalceniem liniowym, wyznaczy¢ jej jadro i obraz. Czy jest
monomorfizmem? A epimorfizmem?

2. Zbadaé, ktoére z podanych nizej funkcji sa przeksztalceniami liniowymi:
a) ¢:C*(a,b) = C*Y(a,b), o(f)=[",
b
b) ¢:C(a,0) =R, o(f) = [ f(t)dt,

¢) p:C(=1,1) =R, o(f)=f(0).

Jezeli dana funkcja jest przeksztatceniem liniowym, to czy jest monomorfizmem? A epimor-
fizmem?

3. Udowodni¢, ze F' jest podprzestrzenig przestrzeni C nad cialem @, a nastepnie sprawdzi¢,
czy funkcja p: F'— F jest przeksztalceniem liniowym, jezeli:

a) F=C, ¢(2) =2,
b) F={a+b/2eCla,be R}, pla+by/Z)=a—by2,
c) F={a+b2+&/2cCla,b,ceQ}, pla+b¥/2+/4)=a+/2+0Y/4,

d) F={a+by2+c\/3+d/6€C|a,b,c,decQ}, pla+by2+cy/3+dy/6)=a—by2+
/3 — 2d+/6.

Jezeli dana funkcja jest przeksztalceniem liniowym, wyznaczy¢ jej jadro i obraz. Czy jest
monomorfizmem? A epimorfizmem?

4. Przeksztalcenie liniowe ¢: Q% — Q2 dane jest wzorem
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Udowodnié, ze U jest podprzestrzenia Q? i wyznaczy¢ ¢(U), jezeli
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Udowodnié, ze V jest podprzestrzenia Q* i wyznaczyé¢ ¢~ 1(V), jezeli

2t
a)V{{ t eQ'ﬂteQ}, b)V{
3t

2t
t ]€Q3|t€Q}, c) V=Sol(z+y+2=0).
0




