Funktory i transformacja naturalna funktoréw

Definicja
Niech C i D bedg kategriami. Funktorem kowariantnym
F : C — D nazywamy pare odwzorowan (Fy, Fy),
Fy: 0Ob(C) — Ob(D), Fy : Ar(C) — Ar(D) takich, ze
1. dla A€ Ob(C) i dla B = F1(A) € Ob(D)

F>(14) = 1p;
2. dla AL B, A, B e0bC)
Fi(4) 2L B (B):
3. dlaBLC, A% B, A,B,C e 0b(C):

Fy(f og) = Fa(f) o Fi(g)



Definicja
Niech C © D bedq kategoriami. Funktorem kontrawariantnym
F : C — D nazywamy pare odwzorowan (Fy, Fy),
Fy: 0Ob(C) — Ob(D), Fy : Ar(C) — Ar(D) takich, ze
1. dla A€ Ob(C) i dla B = F1(A) € Ob(D)
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Definicja

Niech C i D bedq kategoriami, niech F,G : C — D bedg
funktorami kowariantnymi. Transformacjg naturalng o
pomiedzy F i G nazywamy klase morfizméw aq : F(A) — G(A),
A€ Ob(C) takq, e dla kaidego AL B, A, B € Ob(C)

G(f)oaa =apoF(f).

Innymi stowy takq, Ze nastepujocy diagram jest przemienny:

F(A) F(B)
G(A) —g > G(B)

Jezeli wszystkie aq sq izomorfizmami, to mowimy, Ze « jest
naturalng rownowaznoscia.
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