5 lzometrie przestrzeni ortogonalnych.

Twierdzenie 5.1. Niech k bedzie ciatem, (V , &) przestrzenig ortogonalng nad ciatem k, niech
«, 3 €V beda wektorami nieizotropowymi takimi, ze q¢(«) = q¢( ). Wowczas co najmniej jeden
z wektorow o+ [ i o — 3 jest nieizotropowy.

Ponadto jesli o+ [ jest nieizotropowy, to 7,4 () = — [, zas jesli o — [3 jest nieizotropowy, to

Ta—gla) = p.



Whiosek 5.2. Niech k bedzie ciatem, (V| &) przestrzenig ortogonalng nad ciatem k, niech c,
B €V beda wektorami nieizotropowymi takimi, ze q¢(c) = q¢(5). Woweczas istnieje izometria

o €OV, &) taka, ze o(a) = 0.



Twierdzenie 5.3. (Cartana-Dieudonne) Niech k bedzie ciatem, char k + 2, niech (V, &)
bedzie nieosobliwg przestrzenig ortogonalna nad ciatem k. Wowczas kazda izometria przestrzeni

(V, &) jest ztozeniem ortogonalnych symetrii hiperptaszczyznowych w liczbie nie przekraczajacej
wymiaru przestrzeni V.



Uwaga 5.4. Niech £ bedzie ciatem, char k + 2, niech (V' £) bedzie nieosobliwa przestrzenia
ortogonalng nad ciatem k, niech o € O(V, ). Jezeli o jest ztozeniem £ oraz £ symetrii
hiperptaszczyznowych, to wéwczas

£=¢(mod?2).

Definicja 5.5. Niech k bedzie ciatem, char k =+ 2, niech (V', &) bedzie nieosobliwg przestrzenig
ortogonalng nad ciatem k, niech o € O(V |, £). Izometrie o nazywamy parzysta, jezeli jest zfo-
zeniem parzystej liczby symetrii hiperptaszczyznowych lub nieparzysta w przeciwnym wypadku.

Uwaga 5.6. Niech £ bedzie ciatem, char k =+ 2, niech (V' &) bedzie nieosobliwa przestrzenia
ortogonalng nad ciatem k. Zbiér wszystkich izometrii parzystych tworzy grupe, ktérg bedziemy
oznacza¢ przez O (V , €).

Definicja 5.7. Niech k bedzie ciatem, char k = 2, niech (V', &) bedzie nieosobliwg przestrzenig
ortogonalna nad ciatem k. Grupe O (V , &) nazywamy specjalna grupa ortogonalng prze-
strzeni (V,§).



