Zestaw 8: ciagi

Zadanie 1. Oblicz sume wszystkich parzystych liczb catkowitych dodatnich nie wiekszych od
1000 i niepodzielnych przez 3.

Zadanie 2. W pewnym ciaggu geometrycznym (a,) wyraz a4 jest osiem razy wiekszy od wyrazu
a1 . Drugi wyraz tego ciagu jest rowny 6. Znajdz najmniejsza liczbe naturalna k taka, ze
ay, > 100.

Zadanie 3. Dla jakiej wartosci x trojwyrazowy ciag (x + 1,z — 1, 2x) jest arytmetyczny?

Zadanie 4. W ciagu arytmetycznym (a,) dla n > 1, a; =8 oraz a; + as + a3 = 33. Ile wynosi
suma a4 + as + ag?

Zadanie 5. Suma n poczatkowych wyrazoéw ciagu arytmetycznego (a,) dana jest wzorem
2
Sp== 425n, gdzie n > 1. Roznica ciagu arytmetycznego (by,) jest rowna % oraz piaty wyraz
jest rowny 8. Wyznacz sume pierwszych 17 wyrazow ciagu (c,) wiedzac, ze ¢, = 2b, — as,
n>1.

Zadanie 6. Suma 23 poczatkowych wyrazow ciagu arytmetycznego (a,) dla n>1 jest rowna
1564. Oblicz $rednia arytmetyczna wyrazow as i aaq.

Zadanie 7. Dany jest ciag arytmetyczny (a,) okreslony dla n > 1. Wykaz, ze ciag (by),
okreslony dla n >1 wzorem ogdlnym b,, = 2a,, 42+ 4a,+4 jest arytmetyczny.

Zadanie 8. Skonczony ciagg arytmetyczny ma nieparzysta liczbe wyrazéow. Wszystkie wyrazy
tego ciagu sg liczbami catkowitymi. Uzasadnij, ze srodkowy wyraz jest dzielnikiem sumy
tych wyrazow.

Zadanie 9. W ciagu geometrycznym rosnacym pierwszy wyraz jest rowny (—16), a siodmy
wyraz jest rowny (—%). Ile wynosi kwadrat czwartego wyrazu?

Zadanie 10. W ciggu geometrycznym (a,), w ktorym a; = 1, znane sa wartosci dwoch
wyrazow: ar =16 i ap42=32, gdzie k jest pewna liczba catkowitya dodatnig. Wyznacz a1¢.

Zadanie 11. Kacper przez 5 dni zapisywal swoje wydatki. Zauwazyl, ze kazdego dnia wydatki
byly nizsze o 20% w stosunku do wydatkéw poprzedniego dnia. Oblicz kwote, jaka Kacper
wydal w tym czasie, jesli piatego dnia wydal 20,48 z}.

Zadanie 12. W ciagu geometrycznym (a,) o roéznych i niezerowych wyrazach réznica miedzy
wyrazami piatym i trzecim jest trzy razy wieksza niz réznica miedzy wyrazami czwartym i
trzecim. Oblicz iloraz ciagu (ay).

Zadanie 13. Dany jest ciag geometryczny (a,) o wszystkich wyrazach réznych od zera,
okreslony dla n > 1. Wykaz, ze ciag (b,), okreslony dla n > 1 wzorem ogélnym b, =
an(2a,12)?, jest geometryczny

Zadanie 14. Dana jest funkcja wykladnicza f(x)=2" oraz ciag o wyrazie ogdlnym a, = f(3n)

dla n > 1. Wykaz, ze ciag (a,) jest geometryczny i oblicz iloraz tego ciagu.

Zadanie 15. Skonczony ciag (a1, az, as, a4, as) jest geometryczny. Uzasadnij, ze majac dany
tylko wyraz srodkowy a3 , mozna obliczy¢ iloczyn wszystkich wyrazéw tego ciagu.



