
Zestaw 4: geometria analityczna.

Zadanie 1. Wspóªrz¦dne wierzchoªków A i C rombu ABCD wynosz¡, odpowiednio, (¡2; 1)
oraz (4; 5). Wyznacz równania prostych zawieraj¡cych przek¡tne tego rombu.

Zadanie 2. Wyznacz wspóªrz¦dne ±rodka okr¦gu opisanego na kwadracie, którego jeden z
boków jest zawarty w prostej o równaniu y = 2x ¡ 2, a punkt A = (1; 5) jest jego
wierzchoªkiem. Rozwa» wszystkie przypadki.

Zadanie 3. Dwa boki trójk¡ta prostok¡tnego ABC s¡ zawarte w prostych o równaniach
y=2x¡3 oraz y =

1

4
x ¡ 5

4
. Wyznacz równanie prostej, która przechodzi przez punkt

K =(4;¡2) i zawiera trzeci bok trójk¡ta ABC. Rozwa» wszystkie mo»liwo±ci.

Zadanie 4. Ró»nica wspóªczynników kierunkowych dwóch prostych jest równa ró»nicy
odwrotno±ci tych wspóªczynników. Uzasadnij, »e te proste s¡ prostopadªe albo równolegªe.

Zadanie 5. Punkty A iB, których pierwsze wspóªrz¦dne s¡ równe, odpowiednio, ¡2 i 2, nale»¡
do wykresu funkcji f(x)=¡ 8

x
+3. Oblicz wspóªrz¦dne punktu C, wiedz¡c, »e punkt B jest

±rodkiem odcinka AC.

Zadanie 6. Prosta l przecina okr¡g o ±rodku S w punktach A=
¡
1¡ 2

p
;¡1

8

�
i B=

¡
1+ 2

p
;

¡3

8

�
. Punkt S le»y na prostej l. Sprawd¹, czy punkt S le»y na prostej k o równaniu x¡4y=0.

Zadanie 7. Dany jest sze±ciok¡t foremny ABCDEF , którego ±rodkiem symetrii jest punkt
O =

¡
3; ¡ 3

p �
, a wierzchoªek A ma wspóªrz¦dne A =

¡
1; ¡3 3

p �
. Wiadomo, »e punkt

P =
¡
4;¡2 3

p �
jest ±rodkiem odcinka BO. Oblicz wspóªrz¦dne pozostaªych wierzchoªków

tego sze±ciok¡ta.

Zadanie 8. Punkt M=(2; 1) jest ±rodkiem boku AB, a punkt N=(8; 3) to ±rodek boku BC
kwadratu ABCD. Oblicz dªugo±¢ boku kwadratu ABCD.

Zadanie 9. Trójk¡t o wierzchoªkach A=(¡6;0), B=(6;4) i C=(¡3;¡8) przeksztaªcono przez
symetri¦ ±rodkow¡ wzgl¦dem pocz¡tku ukªadu wspóªrz¦dnych i otrzymano trójk¡t A1B1C1 .
Oblicz sum¦ k¡tów wewn¦trznych wielok¡ta, który jest cz¦±ci¡ wspóln¡ trójk¡ta ABC i jego
obrazu, tj. trójk¡ta ABC.

Zadanie 10. Prosta y = 0 jest osi¡ symetrii �gury zªo»onej z dwóch prostych o równaniach
y = (p + 2)x ¡ q i y = (q ¡ 5)x + 2p. Wyznacz p i q. Narysuj te proste w ukªadzie
wspóªrz¦dnych.

Zadanie 11. Dany jest trapez równoramienny ABCD, nieb¦d¡cy równolegªobokiem, w
którym AB jjCD oraz A=(¡9;7), B=(3;1), D=(¡3;10). Trapez A1B1C1D1 jest obrazem
trapezu ABCD w symetrii ±rodkowej wzgl¦dem pocz¡tku ukªadu wspóªrz¦dnych. Wyz-
nacz wspóªrz¦dne wierzchoªków trapezuA1B1C1D1 oraz równanie osi symetrii tego trapezu.

Zadanie 12. Punkt P le»y wewn¡trz trójk¡ta o wierzchoªkach A=(6;0), B=(0;4), C=(0;0).
Oznaczmy przez PAC obraz punktu P w symetrii osiowej wzgl¦dem prostej AC, a przez
PBC obraz punktu P w symetrii osiowej wzgl¦dem prostej BC. Uzasadnij, »e punkty PAC,
C i PBC le»¡ na tej samej prostej.

Zadanie 13. Dana jest prosta o równaniu y=¡1

2
x+ b, gdzie b> 0 przecina o± Oy w punkcie

A, za± o± Ox w punkcie B. Pole trójk¡ta AOB wyznaczonego przez t¡ prost¡ i osie ukªadu
wspóªrz¦dnych jest równe 16. Oblicz wspóªrz¦dne ±rodka okr¦gu opisanego na trójk¡cie
AOB.

Zadanie 14. Punkty A=(7; 6) i B=(1;¡2) s¡ wierzchoªkami trójk¡ta równobocznego ABC.
Ile wynosi promie« koªa opisanego na tym trójk¡cie?

Zadanie 15. Punkt A=(2; 7) jest wierzchoªkiem kwadratu ABCD, a punkt S = (6; 5) jest
±rodkiem okr¦gu opisanego na tym kwadracie.
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