1. ZESTAW ZADAN 6: KATEGORIE
Niech C bedzie kategoria, niech B,C € Ob(C). Morfizm B % c nazywamy monomorfizmem kate-

1
goryjnym (lub monikiem), jesli dla dowolnych obiektu A i morfizméw A — B:
b2

jesli g oy = g othy to Py = .
Momorfizm B % C nazywamy epimorfizmem kategoryjnym (lub epikiem), jesli dla dowolnych

P
obiektu D i morfizméw C _,—1> D:
P2

jesli iy 0 ¢ = 1Py 0 ¢ to Yy = 1hs.

(1) Rozwazmy kategorie Set. Pokazaé, ze morfizm B SNVg) jest monomorfizmem kategoryjnym wtedy
i tylko wtedy, gdy jest funkcja réznowartosciows.

(2) Rozwazmy kategorie Set. Pokazaé, ze morfizm B 2 C jest epimorfizmem kategoryjnym wtedy i
tylko wtedy, gdy jest funkcja "na”.
(3) Niech C bedzie kategoria, niech B,C, D € Ob(C), niech B % cic% D bedg morfizmami.
Pokazaé, ze:
(a) jesli ¢ i ¢ sa monomorfizmami kategoryjnymi, to 1) o ¢ jest monomorfizmem kategoryjnym;
(b) jesli 1 o ¢ jest monomorfizmem kategoryjnym, to ¢ jest monomorfizmem kategoryjnym;
(c) jesli ¢ 1 v sa epimorfizmami kategoryjnymi, to ¢ o ¢ jest epimorfizmem kategoryjnym:;
(d) jesli 1 o ¢ jest epimorfizmem kategoryjnym, to ¢ jest epimorfizmem kategoryjnym:;
(e) jesli ¢ jest izomorfizmem, to jest monomorfizmem kategoryjnym i epimorfizmem kategoryj-
nym.
(4) Niech C bedzie kategoria. Obiekt I kategorii C nazywamy obiektem poczatkowym (lub uni-
wersalnym), jezeli dla kazdego obiektu C' kategorii C istnieje doktadnie jeden morfizm I - C.
Obiekt T kategorii C nazywamy obiektem konicowym (lub kouniwersalnym), jezeli dla

kazdego obiektu C' kategorii C istnieje doktadnie jeden morfizm C' LT
Obiekt 0 kategorii C nazywamy obiektem zerowym, jezeli jest rownoczesnie obiektem po-
czatkowym i koncowym. Pokazaé, ze:
(a) jednoznacznie wyznaczony morfizm 0 — C' jest monomorfizmem kategoryjnym;
(b) jednoznacznie wyznaczony morfizm C' — 0 jest epimorfizmem kategoryjnym.

Zadanie domowe: zadania 2 i 3 nalezy rozwiazac¢ na zajecia 18 maja.



