Zestaw zadan 5

1. Udowodni¢, ze w pierscieniu idealow gtownych A ideal q jest prymarny wtedy i tylko wtedy,
gdy jest potega ideatu pierwszego.

2. Udowodnié, ze w pierscieniu A= k[z, y], gdzie k jest pewnym ciatem, ideal q = (x, y?) jest
prymarny, ale nie jest potega idealu pierwszego.

3. Udowodnié, ze jesli A jest dowolnym pierscieniem, za$ p < A jest idealem pierwszym, to
rad(p™) =p, dla dowolnego wykltadnika m € N.

4. Udowodni¢, ze jesli A jest dowolnym pierscieniem, zas q <! A jest idealem prymarnym, to
rad(q) jest ideatem pierwszym.

5. Niech A bedzie pierscieniem noetherowskim, niech gy, ..., q,, beda idealami p-prymarnymi.
Udowodnié¢, ze wowczas ideal q; - ... qm=9q1N...Nqy, jest réwniez p-prymarny.

6. Niech k bedzie cialem algebraicznie domknietym i niech m < k[z1, ..., z,]. Udowodnié, ze
wowczas m jest idealem maksymalnym wtedy i tylko wtedy, gdy m = (z1 — a1, ..., Tp, — ap)
dla pewnych aj,...,a, € k.

7. Niech k bedzie cialem algebraicznie domknietym i niech a < k[z1, ..., £,). Udowodnié¢, ze
wowcezas a jest ideatem radykalnym wtedy 1 tylko wtedy, gdy a=Z(V') dla pewnego zbioru
algebraicznego V C k".

Zadania 1, 2 i 3 nalezy rozwiaza¢ na zajecia 6 kwietnia.



