Zestaw zadan 3
1. Udowodni¢, ze jesli k jest dowolnym ciatem, to
a) k! jest nierozkladalnym zbiorem algebraicznym,
b) k™ jest nierozkladalnym zbiorem algebraicznym.

2. Udowodnié, ze niepusty podzbior otwarty (w topologii Zariskiego) nierozkladalnego zbioru
algebraicznego jest nierozktadalny i gesty.

3. Niech X bedzie nierozkladalnym zbiorem algebraicznym. Udowodnié, ze domkniecie (w
topologii Zariskiego) nierozkladalnego podzbioru Y zbioru X jest nierozkladalne.

4. Niech Spec A bedzie zbiorem wszystkich idealéw pierwszych pierscienia przemiennego A.

Dla kazdego idealu a <1 A definiujemy V (a) ={p € Spec A|p D a}. Udowodni¢, ze dla ideatow
a,b <1 A mamy

V(a)uV(b)=V(anb)
oraz dla kazdej rodziny {a;|i € I'} idealéw pierscienia A mamy
(V@) =v{ {{J
iel =

Wywnioskowaé stad, ze na Spec A istnieje topologia, w ktérej zbiorami domknietymi sa
zbiory V (a), dla a <t A (topologia Zariskiego na spektrum pierscienia A).

5. Udowodnié, ze Spec A jest zwarta przestrzenia topologiczng.

Zadania 4 i 5 nalezy rozwigza¢ na zajecia 23 marca.



