1.6 Ciata funkcji wymiernych na rozmaitosciach.

Definicja 1.46. Niech k bedzie ciatem, V' C k™ zbiorem algebraicznym, (V') ideatem zbioru
V. Pierscien k|V|:=k|x1,...,x,] /Z(V) nazywamy pierscieniem funkcji wielomianowych na V.



Uwaga 1.47. Niech k bedzie ciatem, V' C k™ zbiorem algebraicznym, Z(V') ideatem zbioru
V. Niech f € klzq, ..., ,]. Wieomian f wyznacza funkcje wielomianowa k" — k. Niech fy

oznacza zwezenie funkcji f do V', fyr = f [v . Woéwczas fiy = gy wtedy i tylko wtedy, gdy
fH+Z(V)=g+Z(V).



Uwaga 1.48. Niech k bedzie ciatem, V C k™ zbiorem algebraicznym, Z(V') ideatem zbioru V.
Niech x: k[x1,...,2,] — k[V]| oznacza epimorfizm kanoniczny, x(f)= f:= f+Z(V). Wéwczas
k[V] jest k-pierscieniem skofnczenie generowanym nad k przez T, ..., To.



Uwaga 1.49. Niech k bedzie ciatem algebraicznie domknetym, V' C k™ zbiorem algebraicznym,
Z(V') ideatem zbioru V. Woéwczas k[V'| nie ma niezerowych elementéw nilpotentnych.



Twierdzenie 1.50. Niech k bedzie ciatem algebraicznie domknietym. Wowczas k-pierscien
A jest izomorfizczny z pierscieniem funkcji wielomianowych nad pewnym zbiorem V C k"

wtedy i tylko wtedy, gdy jest skonczenie generowany nad k i nie ma niezerowych elementow
nilpotentnych.



Definicja 1.51. Niech k bedzie ciatem, V' C k™ rozmaitoscia algebraiczng. Ciato utamkow k(V)
pierscienia k|V'| nazywamy ciatem funkcji wymiernych na V.



