1.3 Rozmaitosci algebraiczne.

Definicja 1.17. Niepusty zbior algebraiczny V' C k™ nazywamy rozmaitoscia algebraiczng, jezeli
stowarzyszony z nim ideat Z(V') pierscienia k|x1, ..., z,| jest pierwszy.



Definicja 1.18. Niepusty zbior algebraiczny V' C k™ nazywamy nierozktadalnym, jezeli dla
dowolnych zbioréw algebraicznych A, B C k™:

V=AUB=V=AVV =D8.



Twierdzenie 1.19. Niepusty zbior algebraiczny V' C k™ jest nierozktadalny wtedy i tylko wtedy,
gdy jest rozmaitoscig algebraiczng.



Twierdzenie 1.20. Kazdy zbior algebraiczny A jest skoriczong suma mnogosciowg rozmaitosci
algebraicznych:

A=V U.. .UV, r>1.

Jesli w tym rozktadzie rozmaitosci V; sa nieporownywalne (tzn. V; ¢ V; dla i+ j), to przedsta-
wienie to jest jednoznaczne.



Uwaga 1.21. Niech V C k" bedzie rozmaitoscig algebraiczng rozwazanga jako przestrzen topo-
logiczna z topologia dziedziczona z topologii Zariskiego przestrzeni k™. W przestrzeni V' kazde
dwa niepuste zbiory otwarte maja niepusty przekroj.



Uwaga 1.22. Niech Spec k[x1, ..., ] oznacza spektrum pierscienia k[x1, ..., x,], czyli zbiér
wszystkich ideatéw pierwszych. Niech Var k™ oznacza zbiér wszystkich rozmaitosci algebraicz-
nych w przestrzeni k". Odwzorowanie

T:Var k™ — Spec k[x1, ..., x,], V—=Z(V)

jest
1. r6znowartosciowe,

2. surjektywne wtedy i tylko wtedy, gdy dla kazdego ideatu p pierscienia k|z1, ..., 7]

p=2(Z(p))-



