1.2 Topologia Zariskiego.

Lemat 1.9. Skornczona suma zbioréow algebraicznych jest zbiorem algebraicznym. Doktadniej,
niech ai, ..., a,, beda ideatami pierscienia k|x1, ..., x,]. Wowczas

Z(a)U...UZ(an)=2(a- ...  ay),

gdzie ai - ... a,, = {Zleaﬂaig...aim\ k EN,CLU €a;,jeE {1, ...,m},ie {1, ey ]{}}



Uwaga 1.10. Niech ay, ..., a,, beda ideatami pierscienia k|x1, ..., x,]. Woéwczas

Z(ag .- p)=Z(a1N...Nay,).



Lemat 1.11. Dowolny przekrdj zbiorow algebraicznych jest zbiorem algebraicznym. Dokfadniej,
niech {a;|1 € I} bedzie rodzing ideatow pierscienia k|x1, ..., x,]. Wowczas

N Z(e)=z2 <U ai>

el el



Uwaga 1.12. Niech ay, ..., a,, beda ideatami pierscienia k|x1, ..., x,]. Woéwczas

Z(a1+...+am) :Z(<Cl1U Uam>).



Twierdzenie 1.13. W przestrzeni k™ istnieje topologia, ktérej zbiorami domknietymi sa zbiory
algebraiczne w k™.



Definicja 1.14. Topologie przestrzeni k™ wyznaczong przez zbiory algebraiczne jako zbiory
domkniete nazywamy topologia Zariskiego przestrzeni k".



Uwaga 1.15. W kazdej niepustej rodzinie zbioréw algebraicznych istnieje minimalny zbiér alge-
braiczny.



Uwaga 1.16. Kazdy zbiér algebraiczny V' C k™ jest zwarty w topologii Zariskiego.



