Zadanie domowe 5
Termin: 3 grudnia 2013
(1) Niech R bedzie pierscieniem z jedynka i niech a,b € R. Udowodnié, ze jezeli element 1 — ab jest
odwracalny, to odwracalny jest réwniez element 1 — ba.
(2) Niech R bedzie pierécieniem skonczonym i bez dzielnikéw zera. Wykazaé, ze R jest pierScieniem
z jedynka oraz kazdy rézny od zera element R jest odwracalny.
(3) Niech R bedzie piericieniem z jedynka i niech a,b € R.
(a) Udowodni¢, ze jezeli elementy ab i ba sa odwracalne, to rowniez elementy a i b sa odwracalne.
(b) Udowodni¢, ze jezeli R jest pierscieniem bez dzielnikéw zera i element ab jest odwracalny,
to rowniez elementy a i b sa odwracalne. Podaé¢ przyktad, ze twierdzenie jest falszywe bez
zalozenia, ze R nie ma dzielnikéw zera.
(4) Pierdcieni R taki, ze a*> = a dla wszystkich @ € R nazywamy pier$cieniem boole’owskim.
Udowodni¢, ze kazdy pierécien boole’owski jest przemienny oraz a + a = 0 dla wszystkich a € R.
(5) Centrum pierscienia R okre$lamy nastepujaco:

Z(R) ={a € R:Vz € R(ax = za)}.

Wyznaczy¢ Z(M(n, K)) tj. centrum pierécienia macierzy kwadratowych stopnia n o wspéhrzed-
nych z ciata K.



