Zadanie domowe 1
Termin: 18 pazdziernika 2013

(1) Niech a,b,c € R. W zbiorze R definiujemy dziatanie @& nastepujaco:
T Dy =ar+by+c.
Znalezé wszystkie trojki a, b, ¢ takie, ze (R, ®) jest grupa.
(2) Pokazaé, ze jesli istnieja trzy kolejne liczby naturalne k—1, k, k+1 takie, ze dla kazdych elementow
x,y grupy G zachodzi
(xy)" =2"y", dlane{k—1kk+ 1},
to grupa G jest przemienna.
(3) Pokazaé, ze jesli dla dwoch elementéw a, b grupy zachodza réwnosci
b =1 oraz ab = b'a,
to takze
b =1 oraz ab = ba.
(4) Wskazaé przyktad grupy G oraz dwoch kolejnych liczb naturalnych k, k+1 takich, ze dla kazdych
elementow x,y grupy G zachodzi
(xy)" =a™y", dlan € {k,k+ 1},

ale grupa G nie jest przemienna.
(5) Pokazaé, ze skonczony podzbior grupy jest podgrupa wtedy i tylko wtedy, gdy jest zamkniety ze
wzgledu na dziatanie grupowe.



