Zestaw zadan 6: grupa ilorazowa, twierdzenie o homomorfizmie

pisa¢ elementy grupy ilorazowej G/H oraz ulozy¢ tabelke dziatania w tej grupie, jezeli:
G=%Z, H=D5Z,

G= (Z21) H = {1,8,13,20},

G =Gl(2, Z3), H=SI2,7Z3),

G=R*xR* H=R"xR".
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dowodni¢ 1zomorﬁzmy grup :
) Z/nZ = Z,
) RY/RY = {1, -1},
) C/R = R,
) R*/{1, —1} ~ R*,
) C/Cy =
) Q/Z = uoo(C)
) Gl(n, K)/Sl(n, K) = K*,
) Zx Z){0} x Z = Z,
i) R®/H =~ R? gd21eH {(z,y,2) ER®: 0+ 2y =20 — 2 =0}.
(3) Niech H;<1G; dlai = 1,2. Wykazaé, ze H; X Hy<IG1 X Gy oraz Gy x Gy / Hy x Hy = Gl/H1XG2/H2.
(4) Niech X bedzie zblorem niepustym. Wykazaé, ze jesli H <G, to HX <GX 1 GX/HX = (G/H)X.
(5) Niech ¢ : G — F bedzie eplmomorﬁzmem grup. Wykazaé, ze :
(a) jezeli K < F, to o Y (K)<GiG/p ' (K) & F/K.
(b) jezelikero C H <G, to p(H)<FiG/H = F/p(H).
(6) Niech H <1G. Wykazad, ze jesli H oraz G/H s grupami cyklicznymi, to grupa G jest generowana
przez dwa elementy.
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