Zestaw zadan 3: warstwy grupy wzgledem podgrupy. Twierdzenie Lagrange’a.

(1) Wyznaczy¢ wszystkie warstwy lewostronne i wszystkie warstwy prawostronne
(a) grupy D(3) wzgledem podgrupy H = {1, Si},
(b) grupy D(3) wzgledem podgrupy obrotéw,
(¢) grupy D(4) wzgledem podgrupy obrotéw,
(d) grupy Z,2 wzgledem podgrupy H = {0, 3, 6, 9, },
(e) grupy U(Z,3) wzgledem podgrupy H = {1 5,8, 12},
(f) grupy Q* wzgledem podgrupy QF,
(g) grupy Gl(2, Zs) wzgledem podgrupy SI(2, Zs).

Opisaé Wszystkle warstwy danej grupy wzgledem jej podgrupy :

(a) grupy R* wzgledem R,

(b) grupy C wzgledem R,

(c) grupy Gl(n, R) Wzglgdem Si(n, R).
Obliczy¢ indeksy :

(2)

(3)
(Z )
)7
Gl(n R) : Sl(n, R)),
: nQ),
R* x ]R* R x RT),
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() (Gl(n, R) : Si(n, R)),
(h) wszystkich podgrup grupy S(3) i ps(C).
(4) Niech H, K beda wlasciwymi podgrupami grupy skonczonej, ktérej rzad jest iloczynem dwdch
réznych liczb pierwszych. Wykazaé, ze H = K lub H N K = {1}.
(5) Niech H bedzie podgrupa grupy multiplikatywnej G o indeksie 2. Wykazaé, ze podgrupa H
zawiera :
(a) kwadrat dowolnego elementu grupy G,
(b) iloczyn dwdch dowolnych elementéw grupy G nie nalezscych do H.
(6) Wykazaé, ze jezeli Hy oraz Hj sa podgrupami grupy G oraz istnieja a, b € G takie, ze aH; = bHo,
to H1 = HQ.
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