Zestaw zadan 2: podgrupy, podgrupy generowane przez zbior.

(1) Sprawdzi¢, ze grupy (Ci, -), (1a(C), ), (eo(C), ), gdzie poo(C) = U pa(C) sa podgrupami grupy
n=1

(C*, -, 1).
(2) Wyznaczy¢ wszystkie podgrupy grupy :
( ) Z47
( ) ZQ X ZQ,
(c) U(Zs),
(d) D(3),
(e) Quat.
(3) Sprawdzi¢, ze nastepujace podzbiory sa podgrupami grupy (C,+,0) :
(a) Z,
(b) R’
(¢) {z € C:Re(z) =Im(z)},
(d) Z[D] = {a+bVD : a,b € Z}, gdzie D jest ustalong liczba calkowita bezkwadratowa.
(4) Sprawdzi¢, ze podzbiory

[D

(a) Sl(n, K);

(b) D(n, K) ={A € Gl(n, K) : A= [a;;], a;j =0dlai # j};

(c) T(n, K)={A € Gl(n, K) : A =la;], a;; =0dlai> j}

sa podgrupami grupy Gl(n, K).
(5) Niech Gy, G5 beda grupami. Wykazaé, ze jesli H; < Gy oraz Hy < Go, to H; X Hy < G1 X Gs.
(6) Niech G bedzie grupa oraz X zbiorem niepustym. Wykazaé, ze jesli H < G, to HX < G¥.
(7) Niech H, F beda podgrupami grupy G. Wykaza¢, ze HUF < G<—= HCFV F C H.
(8) Udowodnié¢, ze grupa nie daje sie przedstawi¢ w postaci sumy mnogosciowej dwdch podgrup

wtasciwych.
(9) Dla kazdej z podanych grup wyznaczy¢ najmniejszy zbiér generatoréw :

(a‘) Z67



