Zestaw zadan 13: rozszerzenia pierwiastnikowe, elementy wyrazajace sie przez
pierwiastniki, rozwigzalnosé réwnan przez pierwiastniki, r6wnania o dowolnych
wspotczynnikach.
(1) Wyrazi¢ przez pierwiastniki pierwiastki nastepujacych wielomianéw o wspdtezynnikach z ciata
ZQI
(a) 2?2+ +1,
(b) 23 +x + 1.
(2) Wykazaé, ze kazdy element algebraiczny nad ciatem skonczonym wyraza sie przez pierwiastniki.
(3) Rozwazmy ciata L = Zy(t) i F = Zy(t*> +t). Wykazaé, ze pierwiastki wielomianu 22 +z +#2+1 €
F[z] naleza do ciala L, ale nie wyrazaja sie przez pierwiastniki.
(4) Wykazaé, ze réwnanie z°+pz3+¢q = 0 o wspolezynnikach w ciele F, charF' # 2, 3 jest rozwigzalne
przez pierwiastniki.
(5) Wykaza¢, ze réwnanie z° + px? + gz + r = 0 o wspoélezynnikach w ciele F, charF # 2,3 jest
rozwigzalne przez pierwiastniki.
(6) Roéwnaniem symetrycznym stopnia n nazywamy rownanie

™ 4 ap 12" 4. a4+ ayg =0

w ktérym ap = a, g, dla k € {0,1,...,n} oraz a, # 0. Wykazaé, ze réwnanie symetryczne
stopnia < 9 jest rozwiazalne przez pierwiastniki, o ile charakterystyka ciata, z ktorego pochodza
wspotezynniki nie jest rowna 2 ani 3.



