Sprawdzian 1 — grupa 1.

(1) Wyznaczy¢ wszystkie rozwigzania catkowite réwnania 2520z + 6600y = 240.
RozwIAZANIE: Korzystajac z rozszerzonego algorytmu Euklidesa otrzymujemy kolejno:

6600 = 2-2520 + 1560,
9520 = 1-1560 + 960,
1560 = 1-960 + 600,

960 = 1-600 + 360,

600 = 1-360 + 240,

360 = 1-240 + 120,

240 = 2-120.

Wobec tego
120 = 360 —1-240 =
= 360 —1-(600—1-360)=2-360—1-600=
2-(960 —1-600) — 1600 =2-960 — 3-600 =

= 2-960 —3- (1560 — 1-960) = 5-960 — 3 - 1560 =

= 5-(2520 —1-960) — 3-1560 = 5-2520 — 8 - 1560 =

= 5-2520 — 8- (6600 — 2 - 2520) = 21 - 2520 — 8 - 6600.
Tym samym 120 = 21-2520 — 8- 6600 i mnozac obydwie strony réwnania przez 2 otrzymujemy, ze
240 = 42-2520—16-6600 i mozemy przyjac¢ ro = 42, yo = —16 za rozwigzanie bazowe. Wszystkie

rozwigzania otrzymamy wedtug wzoru x = 42 + 6600t, y = —16 — 2520¢, t € Z.
(2) Rozwigzaé¢ uktad réwnan

3r + 0oy =2
4o +9y =4
w ciele Z7
ROZWIAZANIE: Stosujemy metode przeciwnych wspotezynnikow:

3x 4+ Dby =2 r1i10+11 3xr+Ddy=2 1115 3x+ by =2 . 3r=2+12-3=14 16, r="7
dr+9y =4 8y=17 y=3 y=3 y=23

(3) Korzystajac ze wzoru de Moivre’a obliczy¢ (1;{:./;’3)776. Wynik zapisaé jako a + bi, a,b € R.

ROZWIAZANIE: Z pomoca ponizszych ilustracji bez trudu przeksztatacamy liczby 1 +1iv/3 oraz
1 — ¢ do postaci trygonometrycznej:




otrzymujac 1+ iv/3 = 2(cos I + isin Z) oraz 1 — i = v/2(cos 7 + isin 7). Wobec tego

767 76 41 4
(1+ i\/§)76 = 2™(cos — 3 + 4 sin TW) = 2"(cos — 3 + 4 sin ;)
377 377 3 3
(1—4)*" = \/537(608 T 4 isin 7T) = 218/2(cos Iﬂ + isin Iﬂ)
Ostatecznie:
(1+4v3)  20(cos i +isind)
(1 =) 218\/§(COS 3% 4 isin 27)
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= 255\/§(f — V6 +i(V2 4+ V6)) = 2% — 2%6/3 4 (2% 4 276/3).

W pozostatych grupach zadania rozwigzujemy stosujac takie same metody. Dla uproszczenia podajemy
tu tylko wyniki koncowe.
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Sprawdzian 1 — grupa 2.

(1) Wyznaczy¢ wszystkie rozwigzania catkowite rownania 2520z + 6600y = 20.
ROZWIAZANIE: Sprawdzamy, ze NW D(2520,6600) = 120. Poniewaz 120 { 20, réwnanie nie
ma rozwigzania w liczbach catkowitych.
(2) Rozwigzaé¢ uktad réwnan
3r 45y =2
dr +9y =4
w ciele Zqg
ROZWIAZANIE: x = 16, y = 6.
(3) Korzystajac ze wzoru de Moivre’a obliczy¢ (E}gj; Wynik zapisaé¢ jako a + bi, a,b € R.
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ROZWIAZANIE:
Sprawdzian 1 — grupa 3.
(1) Wyznaczy¢ wszystkie rozwigzania catkowite réownania 17160z + 2280y = 240.
ROZWIAZANIE: z = 4 + 2280t, y = —15 — 17160¢.
(2) Rozwiazaé uktad réwnan
20 4+ 3y =2
{ 142 4+ 9y =4
w ciele Zq7
ROZWIAZANIE: z =4, y = 15.
(3) Korzystajac ze wzoru de Moivre’a obliczy¢ (1(+“/);7 Wynik zapisa¢ jako a + bi, a,b € R.
ROZWIAZANIE: patrz Grupa 1.

Sprawdzian 1 — grupa 4.
(1) Wyznaczy¢ wszystkie rozwigzania catkowite rownania 1430z + 4370y = 20.
ROZWIAZANIE: © = —110 + 4370¢, y = 36 — 1430¢.
(2) Rozwiazaé uktad réwnan
20 4+ 3y =2
142 4+ 9y =4
w ciele Zqg
ROZWIAZANIE: x = 14, y = 4.



(3) Korzystajac ze wzoru de Moivre’a obliczy¢ D Wynik zapisa¢ jako a + bi, a,b € R.

(V3—i)22”
ROZWIAZANIE: patrz Grupa 2.



