
Kolokwium 2 – grupa 1.
(1) Skonstruować odwzorowanie liniowe τ : R3 → R3 spełniające warunki τ([1, 1, 2]) = [2, 1, 1],

τ([2, 1, 1]) = [1, 1, 2] oraz τ ◦ τ = idR3 .
(2) Wyznaczyć wzór endomorfizmu φ przestrzeni R3, który w bazie (ε1, ε2, ε1 + ε3) ma macierz 1 2 3

3 2 1
1 1 0

.

(3) Znaleźć macierz endomorfizmu φ przestrzeni R3 w bazie (ε1, ε2, ε1 + ε3), jeżeli macierz tego endo-

morfizmu w bazie (ε3, ε2, ε1 + ε2 + ε3) równa jest

 1 0 0
0 2 0
0 0 3

.

(4) Wyznaczyć wzór analityczny na n−ty wyraz ciągu a0 = 1, a1 = 2, an+2 = an+1 + 2an.
(5) W przestrzeni ortogonalnej (R3, ξ) macierz funkcjonału dwuliniowego ξ w bazie

B = ([1, 0,−1], [2, 0, 3], [1, 1, 1]) jest równa

 2 1 −2
1 1 −1
−2 −1 2

. Znaleźć wzór analityczny na ξ.

Kolokwium 2 – grupa 2.
(1) Skonstruować odwzorowanie liniowe τ : R3 → R3 spełniające warunki τ([1, 2, 3]) = [3, 2, 1],

τ([3, 2, 1]) = [1, 2, 3] oraz τ ◦ τ = idR3 .
(2) Wyznaczyć wzór endomorfizmu φ przestrzeni R3, który w bazie (ε1, ε2, ε2 + ε3) ma macierz 1 2 3

3 2 1
1 1 0

.

(3) Znaleźć macierz endomorfizmu φ przestrzeni R3 w bazie (ε3, ε2, ε1 + ε2 + ε3), jeżeli macierz tego

endomorfizmu w bazie (ε1, ε2, ε1 + ε3) równa jest

 1 0 0
0 2 0
0 0 3

.

(4) Wyznaczyć wzór analityczny na n−ty wyraz ciągu a0 = 1, a1 = 2, an+2 = 2an+1 + an.
(5) W przestrzeni ortogonalnej (R3, ξ) macierz funkcjonału dwuliniowego ξ w bazie

B = ([1, 0,−1], [2, 0, 3], [1, 1, 1]) jest równa

 1 1 3
1 0 −1
3 −1 2

. Znaleźć wzór analityczny na ξ.



Kolokwium 2 – grupa 3.
(1) Skonstruować odwzorowanie liniowe τ : R3 → R3 spełniające warunki τ([1, 1, 0]) = [0, 1, 1],

τ([0, 1, 1]) = [1, 1, 0] oraz τ ◦ τ = idR3 .
(2) Wyznaczyć wzór endomorfizmu φ przestrzeni R3, który w bazie (ε1, ε2 + ε3, ε1 + ε3) ma macierz 1 2 3

3 2 1
1 1 0

.

(3) Znaleźć macierz endomorfizmu φ przestrzeni R3 w bazie (ε1, ε2, ε1 + ε3), jeżeli macierz tego endo-

morfizmu w bazie (ε3, ε2, ε1 + ε2 + ε3) równa jest

 3 0 0
0 2 0
0 0 1

.

(4) Wyznaczyć wzór analityczny na n−ty wyraz ciągu a0 = 1, a1 = 2, an+2 = 3an+1 + 2an.
(5) W przestrzeni ortogonalnej (R3, ξ) macierz funkcjonału dwuliniowego ξ w bazie

B = ([1, 0,−1], [2, 0, 3], [1, 1, 1]) jest równa

 5 1 −2
3 2 −1
−2 −1 0

. Znaleźć wzór analityczny na ξ.

Kolokwium 2 – grupa 4.
(1) Skonstruować odwzorowanie liniowe τ : R3 → R3 spełniające warunki τ([1, 1, 2]) = [−2,−1,−1],

τ([−2,−1,−1]) = [1, 1, 2] oraz τ ◦ τ = idR3 .
(2) Wyznaczyć wzór endomorfizmu φ przestrzeni R3, który w bazie (ε1, ε1 + ε2, ε1 + ε3) ma macierz 1 2 3

3 2 1
1 1 0

.

(3) Znaleźć macierz endomorfizmu φ przestrzeni R3 w bazie (ε3, ε2, ε1 + ε2 + ε3), jeżeli macierz tego

endomorfizmu w bazie (ε1, ε2, ε1 + ε3) równa jest

 3 0 0
0 2 0
0 0 1

.

(4) Wyznaczyć wzór analityczny na n−ty wyraz ciągu a0 = 1, a1 = 2, an+2 = 2an+1 + 3an.
(5) W przestrzeni ortogonalnej (R3, ξ) macierz funkcjonału dwuliniowego ξ w bazie

B = ([1, 0,−1], [2, 0, 3], [1, 1, 1]) jest równa

 0 1 0
1 1 −1
−2 7 2

. Znaleźć wzór analityczny na ξ.


