Kolokwium 2 — grupa 1.

(1) Udowodnié, ze jezeli wektory ay, ..., q, tworza baze przestrzeni wektorowej V' nad ciatlem K, to
wektory oy, a1 + ag, ..., a1 + as + ... + a,, réWniez tworzg baze przestrzeni V.
(2) Rozwiazaé¢ nad ciatem Z,; uktad réwnan

6z + 3y +2z+ 3t +4w =5
dr+2y+2+2t+w=4

dr+2y+324+2t+w =0
20 +y+T7z+3t+2w=1

. . . Jocy . Wié zbid Jwiazaf w L warstwy w wiednies
O ile uktad jest niesprzeczny, przedstawié¢ zbidr rozwigzan ostaci warst odpowiednie
podprzestrzeni oraz znalez¢ baze przestrzeni kierunkowej zbioru rozwiazan.

(3) Znalez¢é wzoér analityczny rzutu przestrzeni R? na lin ([ ; ]) wzdtuz lin ({ i ])

12 0 1
(4) Endomorfizm przestrzeni R* ma wzgledem bazy kanonicznej macierz ;) (5) _31 ? . Znalez¢
12 1 3
jego macierz wzgledem bazy (€1, €3, —€2, €4).
(5) Znalezé wzdr na n—ty wyraz ciagu a,, gdy ap = 1, a1 = 2, ayy2 = 3a, — 2a,41-
Kolokwium 2 - grupa 2.
(1) Udowodnié, ze jezeli wektory oy, ..., , tworza baze przestrzeni wektorowej V' nad ciatem K, to

wektory oy, a1 — ag, qp — ag, ..., p — @, rOWNiez tworzg baze przestrzeni V.
(2) Rozwiazaé nad ciatem Z3 uktad réwnan

r4+2y+3z2—-2t+w=4

3r+6y+52z—4t+3w=>5
r+2y+T7z—4t+w=11
20 +4y+22—3t+3w =26

O ile uktad jest niesprzeczny, przedstawi¢ zbior rozwiazan w postaci warstwy w odpowiedniej
podprzestrzeni oraz znalez¢ baze przestrzeni kierunkowej zbioru rozwiazan.

(3) Znalezé wzoér analityczny rzutu przestrzeni R? na lin ({ ? }) wzdtuz lin ([ ;l })

12 0 1
(4) Endomorfizm przestrzeni R* ma wzgledem bazy kanonicznej macierz :23 g _31 ? . Znalez¢
12 1 3

jego macierz wzgledem bazy (e, €4, —€3, €2).
(5) Znalez¢ wzér na n—ty wyraz ciagu a,, gdy ap = 1, a1 = 2, a2 = 26,11 — ap.



Kolokwium 2 — grupa 3.

(1) Udowodnié, ze jezeli wektory ay, ..., a, tworza baze przestrzeni wektorowej V' nad cialem K, to
wektory oy, a1 + ag, ..., a1 + as + ... + oy, rOWNIez tworza baze przestrzeni V.
(2) Rozwiazaé¢ nad ciatem Z;; uktad réwnan

20+ 3y+z2+20=4
dr+3y+2z+1t=5
orx + 11y + 32+ 2t =2
20+ by +z+t=1
rT—=Ty—z+2t=7

O ile uktad jest niesprzeczny, przedstawi¢ zbior rozwigzan w postaci warstwy w odpowiedniej
podprzestrzeni oraz znalezé baze przestrzeni kierunkowej zbioru rozwigzan.

: . : : 3 (1

(3) Znalez¢ wzoér analityczny symetrii przestrzeni R? wzgledem lin ([ 4 ]) wzdtuz lin ( 9 ])
12 0 1]

4) Endomorfizm przestrzeni R* ma wzgledem bazy (1, €5, —eo, €4) macierz 3.0 —-1 2 . Znalezé

( p g Q y ) Y Y 2 5 3 1
12 1 3

jego macierz wzgledem bazy kanonicznej.
(5) Znalezé wzér na n—ty wyraz ciagu a,, gdy ap = 1, a1 = 2, api2 = 3a, — 2a,41.
Kolokwium 2 — grupa 4.
(1) Udowodnié, ze jezeli wektory ay, ..., q, tworza baze przestrzeni wektorowej V' nad cialem K, to

wektory oy, a7 — as, p — ag, ..., ap — «,, TOWNiez tworza baze przestrzeni V.
(2) Rozwigzaé¢ nad cialem Z,3 uktad réwnan
9r — 3y +Hz+ 6t =4
9r — 3y + 5z +6t =4
3r —y+32+t=-8
O ile uktad jest niesprzeczny, przedstawi¢ zbior rozwiazan w postaci warstwy w odpowiedniej
podprzestrzeni oraz znalez¢ baze przestrzeni kierunkowej zbioru rozwiagzan.

(3) Znalezé wzoér analityczny symetrii przestrzeni R? wzgledem lin ({ ;L }) wzdtuz lin ( 2 })

1
12 0 1
(4) Endomorfizm przestrzeni R? ma wzgledem bazy (e1, €4, —e€3, €2) macierz 2 g _31 ? . Znalezé
1 2 1 3

jego macierz wzgledem bazy kanonicznej.
(5) Znalez¢ wzér na n—ty wyraz ciagu a,, gdy ag = 1, a1 = 2, a2 = 20,11 — ap.



