WSTEP DO ALGEBRY I TEORII L1CZBY, I ROK

Sprawdzian 2

1. Wyznaczy¢ element odwrotny do elementu x = 3 w Zgss37-
2. W Z13 rozwiazaé réwnanie 222 + 2z + 2 = 0.

Rozwigzania
1. Szukamy elementu y € Zgs537 takiego, aby 3 ®gs537 y = 1, czyli - zgodnie z definicja dzialania ®gs537 - 3 -y przy dzieleniu przez

65537 dawalo reszte 1. Wobec twierdzenia o dzieleniu z reszta szukamy y, z takich, aby:

3.y =065537-z+1.
Rozwiazujemy réwnanie diofantyczne 3 - y — 65537 - z = 1; ma ono rozwiazanie, gdyz NW D(3,—65537) = 1 (bo 3 jest liczba
pierwsza). Zgodnie z algorytmem Euklidesa:

—65537 = 3 - (—21846) + 1,
skad:
321846 — 655371 =1.

Tak wiec elementem odwrotnym do 3 w ciele Zgs537 jest 21846.
2. Znajdujemy wyrdznik:

A = 22-4.2.2=4-3=1,
VA = 1,
i zgodnie ze znanymi wzorami:
-2—-1 =3 10
= =—=—=9 bo4-9=10

o 1 14 (bo )
-24+1 -1 12

2 1 14 (bo )



