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1. Niech A = 1 -1 1 € R3. Wiadomo (i tego nie trzeba sprawdzad), ze A* = I3. Rozlozy¢ reprezentacje
1 -1 0

p i Cy = (a) — Aut(R?), pA([z,y,2]") = A¥[z,y,2]", na sume prosta podreprezentacji nieprzywiedlnych wskazu-
jac rozklad przestrzeni liniowej R3 na sume prosta podprzestrzeni odpowiadajacych reprezentacjom nieprzywiedlnym

wystepujacych w rozktadzie reprezentacji pA.
2. Zapisz tabele charakterow grupy Quat i przedstaw funkcje centralng okreslong na grupie Quat w nastepujacy sposob:
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jako kombinacje liniowa charakterow reprezentacji nieprzywiedlnych tej grupy. Wyznacz wszystkie liczby catkowite a,
dla ktérych ta funkcja centralna jest charakterem reprezentacji grupy Quat.
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3. Niech (ey,es,e3) bedzie baza przestrzeni liniowej V nad cialem C. Dla o € S(3) przeksztalcenie liniowe p, na prze-
strzeni V' na bazie okredlone jest nastepujaco: po(e;) = sgn(o)ey(;). Roztéz V na sktadowe jednorodne tej reprezentacji
p (nie musisz pokazywaé, ze p jest reprezentacja).

4. Zbiér G = {( (1) Z ) ta,beR, a# 0} z dzialaniem mnozenia jest grupa (tego nie trzeba pokazywaé!). Grupa G

dziala na zbiorze R? w nastepujacy sposéb: (A4,7) — Az dla A € G,z € R? (tego tez nie musisz pokazywad!).
Wyznacz wszystkie orbity, stabilizatory oraz zbiory elementéw stalych dla tego dzialtania.

5. Pokazaé, ze odwzorowanie p : GL(n, K) — Aut(M(n, K)), pa(X) = AXAT dla A € GL(n,K), X € M(n, K), jest
poprawnie okreslona reprezentacja grupy GL(n, K).

Rozwigzania.



