Ro6wnania i nieré6wnosci funkcyjne

RoMAN GER

Streszczenie. Matematyka polska zawdziecza powstanie i spektakularny rozwdj slaskiej szkoty réw-
nan funkcyjnych panu profesorowi Markowi Kuczmie - wybitnemu uczonemu i wielkiej indywidualnosci.
Profesor Kuczma przyczynit sie tez w znacznej mierze do uksztaltowania srodowiska matematycznego
w Uniwersytecie Sl@skim, a przed jego erygowaniem w 1968 roku, w 6wczesnej Filii Uniwersytetu Ja-
gielloniskiego w Katowicach. Nie sposob w jubileuszowym opracowaniu gtebiej wniknaé¢ w matematyczne
dokonania ludzi, ktorzy te szkole tworzyli i tworza, i ktorzy opublikowali kilkaset prac oraz kilka pozycji
ksiazkowych z tej dziedziny. W przeswiadczeniu autora, jedynym racjonalnym podejéciem bedzie proba
“hastowej” (by nie rzec wrecz key words and phrases) syntezy tego dorobku, adresowanej giéwnie do
niespecjalistow. Nie ma wiec w tym artykule precyzyjnych sformulowan wynikéw, wzory pojawiaja sie
tylko Sladowo i, z oczywistych powodéw, unika sie jakiejkolwiek waloryzacji. Z drugiej strony szereg dat,
faktéw 1 zdarzen szybko zaciera sie w ludzkiej pamieci i dlatego ich utrwalenie wydaje sie przedsiewzie-
ciem pozytecznym. Przyjatlem przeto propozycje Zarzadu Oddzialu Gérnoslaskiego PTM, by podjac sie
tego zadania, bedac od poczatku $wiadomym niedoskonatodci i subiektywizmu, jakim opracowanie takie
bedzie zapewne obciazone.

Niech mi wolno bedzie wyrazi¢ w tym miejscu moje serdeczne podzigkowanie panu profesorowi Baro-
nowi za wszelkie uwagi, dyskusje (w tym - dotyczace koncepcji artykutu), korekty i przekazane informacje.

Przedstawione tresci zostaly podzielone na siedem czesci:
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Kontakty naukowe i osiagniecia organizacyjne
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Genealogia jest tu rozumiana w sensie zblizonym do idei znanego programu “The Mathematics Genealogy
Project” z North Dakota State University (zob. http://genealogy.math.ndsu.nodak.edu/), ale z nieco
odmiennym rozlozeniem akcentéw. Bibliografia jest $ladowa, obejmujac jedynie pozycje bezposrednio

cytowane w tekécie; w najmniejszym stopniu nie odzwierciedla dorobku szkoty, o ktérej artykut traktuje.

1. Rys historyczny. Zalgzki teorii réwnai funkeyjnych na Slasku wiazg sie z poja-
wieniem si¢ tutaj dwu oséb: Marka Kuczmy (1935-1991) i Mieczystawa Kucharzewskie-
go (1920-1993). Byli oni uczniami profesora Stanistawa Gotaba (1902-1980), wybitnego



polskiego geometry, zwiazanego ze srodowiskiem krakowskim (Uniwersytet Jagiellonski
i Akademia Gérniczo-Hutnicza), ktéry sam wspolezesnie postrzegany jest jako naukowy
“dziadek” tej teorii w Polsce. W znanej monografii Funktionalgleichungen der Theorie
der geometrischen Objekte [1], napisanej wspOlnie z Janosem Aczélem, $wiatowym li-
derem teorii rownan funkcyjnych, uwidocznione sa jej gtebokie zwigzki z teorig obiektow
geometrycznych, ktorej prof. Gotab byt wspottworca. Mieczystaw Kucharzewski rozpoczat
prace w Katowicach w pazdzierniku 1956 r. na stanowisku adiunkta w Studium Wieczo-
rowym Politechniki Slaskiej w Katowicach (przeniesiony tutaj stuzbowo z Instytutu Ma-
tematyki Uniwersytetu Jagielloniskiego). W latach 1958-1966 prowadzil takze wyktady i
seminaria dla studentéw Sekcji Matematyki Wyzszej Szkoty Pedagogicznej w Katowicach.
Marek Kuczma, podéwczas pracownik naukowy Katedry Geometrii Uniwersytetu Jagiel-
lonskiego, prowadzit takze podobne zajecia dydaktyczne na Sekcji Matematyki katowic-
kiej WSP w latach 1961-1967. Obaj matematycy mieli wiec tego samego mistrza, wspolny
krakowsko-geometryczny rodowdéd naukowy i wspolne miejsce pracy. Na niwie naukowej
ta jednosé czasu i miejsca zaowocowala m.in. pracami [12] oraz [13], a w szczegblnosci
rozprawa Basic concepts of the theory of geometric objects [13] dotyczaca wyznaczania
i klasyfikacji obiektow geometrycznych i ich komitant. Nieco p6zniej, w podobnym du-
chu, ale zapewne z mysla o szerszym kregu odbiorcow, Mieczystaw Kucharzewski napisat
monografie Elementy teorii obiektow geometrycznych [9].

Habilitacja Marka Kuczmy na Wydziale Matematyczno-Fizyczno-Chemicznym Uni-
wersytetu Jagielloniskiego z zakresu analizy matematycznej (za rozprawe pt. O réwnaniu
Schrédera M. Kuczma uzyskal stopien naukowy docenta w pazdzierniku 1963 r.) zbiegta
sie w czasie z utworzeniem w Katowicach Studium Matematyki Uniwersytetu Jagiellon-
skiego. Egzaminy wstepne na to Studium (niestusznie w rozmaitych Zrédtach nazywane
Filig UJ w Katowicach, ktora formalnie utworzona zostata dopiero na poczatku roku aka-
demickiego 1966/67) odbyly sie w lipcu 1963 r. Komisji Egzaminacyjnej przewodniczyt
profesor Stanistaw Gotab, a jej cztonkami byli m.in. dr Mieczystaw Kucharzewski i pani
mgr Halina Swiatak, ktéra takze poswiecita sie réwnaniom funkcyjnym, nie zwigzawszy
sic wszak ze Slaskiem (kilka lat pézniej wyemigrowata z Polski na pare dziesiecioleci). To
swoiste zwiastowanie narodzin teorii réwnan funkeyjnych na Gérnym Slasku. Ze Studium
pan doc. dr hab. Marek Kuczma zwigzany byt od pierwszych chwil jego istnienia. Natych-
miast po otrzymaniu etatu docenta (w 1964 r.) zostal on wybrany prodziekanem Wydzia-
tu Mat.-Fiz.-Chem UJ d/s Oddzialu w Katowicach, ktora to funkcje pelnit do czerwca
1968 r. Z dniem 1 grudnia 1966 r. objal kierownictwo Katedry Réwnan Funkcyjnych w
katowickiej Filii Uniwersytetu Jagiellonskiego. Za faktycznag date juz nie zwiastowania,
ale samych narodzin teorii racjonalnym wydaje si¢ przyja¢ moment uruchomienia przez
docenta Kuczme seminarium naukowego z poczatkiem roku akademickiego 1964 /65. Hi-
storia tego Seminarium, istniejacego do dzis, jest niemal tozsama z historig wspaniatego
rozwoju tytutowej dyscypliny. Jak pisze pan prof. Kucharzewski w swoim, niestety nie-
opublikowanym, artykule O matematyce w osrodku gornoslgskim [11]: “Seminarium to
szybko stalo sie ogolnopolskim, a jego tematyka byla podstawq prac doktorskich i habilita-
cyjnych.” To prawda, ale nie cata. Wiecej i szczegdtowo o tej fascynujacej historii traktuje
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wydana nakladem Wydawnictwa Uniwersytetu Slaskiego w kwietniu 2002 r. i wreczo-
na ponad stu uczestnikom uroczystego tysiecznego posiedzenia Seminarium, ktére miato
miejsce 8 kwietnia 2002 r. (poczatek, jak zawsze przez blisko 40 lat, we wtorek o godz.
16:15). Posiedzenie to z udzialem kompletu wladz rektorskich oraz znakomitych gosci, w
tym wielu zagranicznych, byto bez watpienia wydarzeniem naukowym dla catej spotecz-
nosci Uniwersytetu Slaskiego w Katowicach, a takze dla §laskiego $rodowiska matema-
tycznego.

Skoro juz o Uniwersytecie Slaskim mowa, to przypomnijmy, ze zostal on erygowany
Rozporzadzeniem Rady Ministréw z 8 czerwca 1968 r. § 1. tego rozporzadzenia glosi:
Tworzy sie Uniwersytet Slaski w Katowicach przez polgczenie Wyzszej Szkoly Pedago-
gicznej z Filig Uniwersytetu Jagiellonskiego w Katowicach. Badania z zakresu rownan
funkcyjnych na obu uczelniach i prace Seminarium te spojnie niejako wyprzedzaty. Procz
lideréw w osobach Marka Kuczmy i Mieczystawa Kucharzewskiego z matematykéw pet-
noetatowo zatrudnionych na katowickiej WSP zajmujacych si¢ rownaniami funkcyjnymi
wymieni¢ tu nalezy pania mgr Malgorzate Rozmus-Chmurowa i mgra Stefana Czerwi-
ka (oboje doktoryzowali sie¢ na poczatku lat siedemdziesiatych majac profesora Marka
Kuczme za promotora). Mtodych adeptéw teorii réwnan funkcyjnych wiecej wszakze byto
posrod kadry matematycznej katowickiej Filii UJ: od roku 1963 byli to w szczegdlno-
Sci: mgr Joanna Burek, mgr Eugeniusz Glowacki (1940-1995), od roku 1964 - pani mgr
Wilhelmina Smajdor (formalnie w Katedrze Funkcji Analitycznych Filii UJ, a pdzniej w
Pracowni Instytutu Matematycznego PAN w Katowicach oraz w Centrum Badan Nauko-
wych PAN w wojewddztwie katowickim), od roku 1965 - pan mgr Andrzej Smajdor (w
roku akademickim 1964 /65 pracowal w Katedrze Matematyki C na Politechnice Slaskiej
w Gliwicach), a od roku 1966 - pan mgr Janusz Matkowski. Zagadnieniami o geome-
trycznej genezie prowadzacymi do réwnan funkcyjnych zajmowali sie (zajmuja) panowie
Edward Siwek i Andrzej Zajtz, podéwczas wyktadowcy na katowickiej Filii UJ; pierwszy
z nich praktycznie catg swojg dziatalno$¢ naukows i dydaktyczng zwigzat najpierw z Filig
a potem Uniwersytetem Slaskim, drugi ze srodowiskiem $laskim nie zwigzal sie na trwale
(obecnie profesor Akademii Pedagogicznej w Krakowie).

Rok 1968 byt znaczacy nie tylko w kontekscie historycznym, nie tylko z powodu utwo-
rzenia Uniwersytetu, ale takze, dla omawianej dyscypliny, przede wszystkim dlatego, ze
ukazata sie drukiem fundamentalna monografia Functional equations in a single varia-
ble [14] autorstwa Marka Kuczmy. Stworzyta ona podwaliny systematycznej teorii row-
nan funkcyjnych o jednej zmiennej i odegrata w $wiecie dla tej dziedziny role analogicz-
ng do kreacyjnych i systematyzujacych aspektéw szeroko juz wéwcezas znanej monografii
Janosa Aczéla Lectures on functional equations and their applications (Academic Press,



New York-London, 1966) i jej skromniejszej objetosciowo wczesniejszej wersji niemiec-
kojezycznej Vorlesungen tiber Funktionalgleichungen und ihre Anwendungen (Birkh&user,
Basel-Stuttgart, 1961). Sam Marek Kuczma role swego dziela postrzegal tak: Glownym
moim osiggnieciem naukowym jest stworzenie i rozwinigcie (czeSciowo wespot z moimi
uczniami) systematycznej teorii rownan funkcyjnych o jednej zmiennej. Teoria ta zostala
przedstawiona w mojej monografii ... Jest to jedyna w Swiecie monografia poswiecona te-
mu przedmiotow: 1 jest stale cytowana przez wszystkich autoréow piszgcych na ten temat.
I dalej: Omoéwienie mojej monografii, napisane przez prof. M. A. McKiernana z Univer-
sity of Waterloo (Kanada), ukazato si¢ w Mathematical Reviews, tom 37, Nr 4 (1969),
#4441, oraz w Zentralblatt fiir Mathematik, tom 196 (1970), str. 164. Recenzja tej mono-
grafii, piora prof. M. Kucharzewskiego z Instytutu Matematycznego P.A.N., ukazala sie we
WiadomoSciach Matematycznych, tom 11 (1970), str. 321-322. Zas w Jahresbericht der
deutschen Mathematiker Vereinigung, tom 72, zeszyt 2/3 (1970), ukazala sie recenzja pio-
ra T. Howroyda, profesora University of New Brunswick (Kanada) (fragmenty zyciorysu
naukowego datowanego na 26 kwietnia 1976 r.)

W roku 1968 wreszcie, opuscit mury Filii UJ jedyny rocznik studentéw, ktory cate swo-
je ksztatcenie odbywat w tej placéwce, wystuchujac m.in. wyktadéw monograficznych z
zakresu teorii rownan funkcyjnych. Szescioro sposrod magistréw matematyki tego rocznika
otrzymato asystentury w nowoutworzonym Uniwersytecie Sl@skim, a troje z nich: Joanna
Wojcik (od 1969 - Joanna Ger), Zygfryd Kominek i autor tego opracowania rozpocze-
to prace naukowa pod kierunkiem docenta Marka Kuczmy (pani mgr Joanna Wojcik-Ger
przez dwa pierwsze lata formalnie byta pracownikiem etatowym uniwersyteckiego Osrodka
Obliczeniowego). Rozwdj badan z zakresu rownan funkcyjnych na Uniwersytecie Slaskim
byt imponujacy. W pewnej mierze zobrazowaé¢ go moze historia uzyskiwanych stopni i
awanséw naukowych. Sam kierownik Katedry (a od 1969 r. - Zakladu) Réwnan Funkcyj-
nych - Marek Kuczma uzyskal tytut profesora nadzwyczajnego nauk matematycznych w
czerweu 1969 1., a w niespelna cztery lata pozniej - tytul profesora zwyczajnego. Uczniowie
profesora Kuczmy zaczeli sie wkrotce doktoryzowaé. Pani Wilhelmina Smajdor uzyskata
stopien naukowy doktora jeszcze w roku 1968 (o roku éw!) w Instytucie Matematycznym
PAN, a pan Andrzej Smajdor w rok pdzniej na Uniwersytecie Jagiellonskim. Tamze, w
roku 1970 doktoryzowal sie¢ pan Janusz Matkowski. Pierwszy doktorat z réwnan funkcyj-
nych na Uniwersytecie Slaskim mial miejsce w kwietniu 1971 r. (Roman Ger). W tym
samym roku, ale na Uniwersytecie Jagiellonskim doktorat uzyskal pan Stefan Czerwik, a
w rok pozniej - takze na UJ - stopien ten nadano pani Malgorzacie Rozmus-Chmurowe;j.
Wszystkie dalsze doktoraty pracownikéw Zaktadu promowane przez prof. Kuczme byty juz
uzyskiwane na Uniwersytecie Slaskim. I tak: w 1974 r. doktorami nauk matematycznych
zostali panowie Karol Baron i Marek Cezary Zdun oraz Zygfryd Kominek (promotorem te-
go ostatniego byt doc. dr hab. Bogdan Choczewski, na state zwiazany do dzi$ z osrodkiem
krakowskim; przez pewien czas pracowal jednak na Politechnice Slaskiej w Gliwicach), a
w 1975 - pani Joanna Ger i pan Jozef Drewniak ktéry magisterium uzyskat juz na USL,
ale w latach 1969-1976 pracowal w Zakltadzie Systeméw Automatyki Kompleksowej PAN
w Gliwicach z pracownia zlokalizowana na USL. w Katowicach. ZSAK byl wtedy dla pro-



fesora Kuczmy drugim miejscem pracy; petnil tam przez szereg lat funkcje kierownika
Pracowni Teorii Iteracji, teorii tak Scisle zwigzanej z rownaniami funkcyjnymi o jednej
zmiennej, ze dzis powszechnie nazywane one sg rownaniami iteracyjnymi. Teorii iteracji
dotyczyta tez rozprawa doktorska pana Drewniaka. W 1976 r. juz jako nauczyciel aka-
demicki rozpoczal on prace na Uniwersytecie Slaskim w Zakladzie Analizy Numerycznej
kierowanym przez pana docenta Jana Btaza, a do Zakladu Rownan Funkcyjnych prze-
szedt w roku 1987. Ostatnim doktorem wypromowanym przez profesora Kuczme jest pan
Maciej Sablik, ktéry stopieri ten uzyskat na USL w roku 1980. Kilka lat wezeéniej jednak
pierwsi uczniowie zaczeli sie “usamodzielnia¢”, tj. uzyskiwaé stopien naukowy doktora
habilitowanego. Pierwszym byl pan dr Janusz Matkowski, ktéremu stopien ten nadata
Rada Wydzialu Matematyki, Fizyki i Chemii Uniwersytetu Jagiellonskiego w roku 1975,
na podstawie pracy na temat Integrable solutions of functional equations opublikowang w
Dissertationes Mathematicae 127 (1975). Pierwsza habilitacja z matematyki na Uniwer-
sytecie Slaskim (Roman Ger) miata miejsce w roku 1976 i dotyczyta tzw. warunkowych
rownan funkcyjnych. Wymagane obowigzujacymi woéwczas przepisami “obszerne stresz-
czenie w jezyku polskim” ukazato sie jako nota O pewnych réownaniach funkcyjnych z
obcietq dziedzing (Prace Naukowe Uniwersytetu Slaskiego, Nr 132, Katowice, 1976). A
oto chronologia dalszych habilitacji z zakresu réwnan funkcyjnych w o$rodku katowickim
(pomijamy tu przewody, ktore dotyczyty oséb spoza regionu Gornego Sl@ska):

e rok 1980

— Karol Baron, Functional equations of infinite order, Prace Naukowe Uniwer-
sytetu Slaskiego, Nr 265, Katowice, 1978;

— Marek Cezary Zdun, Continuous and differentiable iteration groups, ibidem,
Nr 308, Katowice, 1979;

e rok 1983

— Stefan Czerwik, Fized point theorems and special solutions of functional equ-
ations, ibidem, Nr 428, Katowice, 1980;

e rok 1987

— Andrzej Smajdor, Iterations of multi-valued functions, ibidem, Nr 759, Kato-
wice, 1985;

— Wilhelmina Smajdor, Subadditive and subquadratic set-valued functions, ibi-
dem, Nr 889, Katowice, 1987;

e rok 1990
— Jozef Drewniak, Fuzzy relation calculus, ibidem, Nr 1063, Katowice, 1989;

e rok 1993



— Witold Jarczyk, A recurrent method of solving iterative functional equations,
ibidem, Nr 1206, Katowice, 1993;

e rok 1997

— Maciej Sablik, Basic sets for functional equations, ibidem, Nr 1578, Katowice,
1996;

Pozostaly jeszcze trzy rozprawy:

e Zygfryda Kominka, Convex functions in linear spaces, ibidem, Nr 1087, Katowice,
1989;

e Kazimierza Nikodema, K-convexr and K-concave set-valued functions, Zeszyty Na-
ukowe Politechniki L.odzkiej, Nr 559, Y.6dz, 1989;
oraz

e Zbigniewa Gajdy, Invariant means and representations of semigroups in the theory
of functional equations, Prace Naukowe Uniwersytetu Slaskiego, Nr 1273, Katowice,
1992.

Pierwszy z autoréw habilitowal sie w lutym 1991 roku na Politechnice Warszawskiej, a
drugi - miesigc wezesniej w Instytucie Matematycznym Polskiej Akademii Nauk w Warsza-
wie. Niespodziewana $mier¢ trzeciego autora, pana dra Zbigniewa Gajdy (1958-1992), nie
pozwolita na obrone tej $wietnej rozprawy, ktéra miata by¢ przedstawiona jako habilita-
cyjna. Dodajmy, ze dwaj ostatni z wymienionej trojki matematykéw sg uczniami profesora
Romana Gera, a wiec niejako “wnukami” naukowymi profesora Kuczmy. O profesorach i
tak pojetej genealogii powiemy nieco wiecej w §4.

Jest rzecza tylez naturalna, co oczywista, ze tak postepujacy przyrost kadry, skad-
ingd wspaniale swiadczacy o rozkwicie dziedziny, nie moze dokonywaé sie wytacznie w
murach jednej uczelni. Dlatego, po usamodzielnieniu sie, predzej czy pozniej cze$¢ ma-
tematykow odchodzi do innych placowek, by tam tworzyé nowe zespoty. I tak, w roku
1983 (prawie natychmiast po habilitacji) z Zaktadu odchodzi pan docent Stefan Czerwik,
by po czteroletnim pobycie w Uniwersytecie Yola w Nigerii, zatrudni¢ sie na trzy lata w
Instytucie Matematyki Wyzszej Szkoty Pedagogicznej w Czestochowie, a od 1991 objaé
kierownictwo Zaktadu Réownan Roézniczkowych i Funkcyjnych w Instytucie Matematyki
Politechniki Slaskiej w Gliwicach. Przez ponad 10 lat prowadzil tam takze Seminarium z
Réwnan Funkeyjnych.

Pan docent Janusz Matkowski (profesor tytularny od 1983 roku) przenosi sie w 1976
roku na Filie Politechniki L.6dzkiej w Bielsku-Biatej (obecnie jest to samodzielna uczelnia:
Akademia Techniczno-Humanistyczna) i tam obejmuje Zaktad Matematyki, a od 1984 r.
- Katedre Matematyki w strukturze Wydzialu Budowy Maszyn, bedac jej kierownikiem
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az do 1997 roku. Profesor Matkowski zdotal utworzy¢ w Bielsku-Biatej prezny osrodek
réwnan funkcyjnych z doskonale pracujacym Seminarium (zalozonym przez niego juz w
1976 r.), ktére w marcu 2002 roku celebrowalo swoje 600-tne posiedzenie.

Pan profesor Matkowski przeniost sie w 1997 roku do éwezesnej Wyzszej Szkoty Peda-
gogicznej w Zielonej Goérze i, naturalng koleja rzeczy, rowniez tam rozpoczat ksztatcenie
mtodej kadry w dziedzinie réwnan funkcyjnych uruchamiajac, w szczegélnosci, Semina-
rium z Réwnan i Nieréwnosci Funkeyjnych i Teorii Iteracji. W roku 2001, z potaczenia
Politechniki Zielonogorskiej i WSP im. T. Kotarbinskiego powstat Uniwersytet Zielono-
gorski. Od tej chwili Seminarium afiliowane jest przez Instytut Matematyki na Wydziale
Nauk Scistych tego uniwersytetu. Dodajmy, ze w roku 1991 powraca do Katowic, by od
tego czasu do chwili obecnej pracowaé réwnolegle na Uniwersytecie Slaskim.

Od 1997 r. kierownictwo bielskiej Katedry Matematyki i Seminarium sprawuje pan
dr hab. Kazimierz Nikodem (od 2001 roku - profesor tytularny), ktéry w trzy lata po
doktoracie odszedt z Uniwersytetu Slaskiego do Bielska-Biatej, gdzie pracuje do dzis.

Podobnie postapit pan dr hab. Marek Cezary Zdun (profesor tytularny od roku 1997);
wkrotce po habilitacji, w roku 1981 przeszedt do pracy w osrodku bielskim, by po 4
latach przenie$¢ sie w roku 1985 do krakowskiej Wyzszej Szkoty Pedagogicznej (od 1999
roku - Akademia Pedagogiczna im. Komisji Edukacji Narodowej), gdzie pracuje do dzis,
prowadzac tam od 1990 roku Seminarium z Teorii Iteracji.

W roku 1988 z Zaktadu Réwnan Funkeyjnych w Uniwersytecie Slaskim odchodzi pan
dr hab. Andrzej Smajdor (od 2001 roku - profesor tytularny) przechodzac do pracy w kra-
kowskiej WSP. Podobnie, 12 lat pézniej (w roku 2000) postapita pani dr hab. Wilhelmina
Smajdor. Oboje prowadza wspoélnie Seminarium z Teorii Funkeji Wielowartosciowych w
Instytucie Matematyki Akademii Pedagogicznej w Krakowie (w latach 1991-2000 posie-
dzenia odbywaly sie w Katowicach na USI.); nazwa seminarium nie zmienia faktu, ze
prace dotycza stosownych aspektow teorii rownan funkcyjnych i teorii iteracji.

W niespelna rok po habilitacji, w roku 1994, do Zielonej Gory przenosi si¢ pan Witold
Jarczyk Scisle wspotpracujac tam z profesorem Matkowskim, ale podobnie jak on, nie zry-
wa kontaktu z osrodkiem katowickim; Uniwersytet Slaski jest dla niego drugim miejscem
pracy od 1994 roku do chwili obecne;j.

Jest rzecza godna podkreslenia, Ze ten opis “migracji”, z koniecznosci (limitowana ob-
jetosé artykutu) ograniczony jedynie do oséb ze statusem tzw. samodzielnego pracownika
nauki, swiadczy niejako przy okazji, ze matematycy ci nie tylko nie zerwali zwiazkéw
naukowych z macierzystym osrodkiem katowickim, w szczegdlnosci z jego seminariami,
ale albo nadal w nim rownolegle pracuja albo, z nielicznymi wyjatkami, w Uniwersytecie
Slaskim uzyskuja stopnie i tytuly naukowe. W ten sposéb nadal wspottworzg fenomen
jakim byta i jest katowicka “szkota” réwnan funkcyjnych.



2. Z biografii profesora Marka Kuczmy. O roli profesora jako tworcy usystema-
tyzowanej dyscypliny i kreatora slaskiego o$rodka réwnan funkcyjnych byta juz mowa.
Szersza biografie zawiera artykul R. Gera [4]. Syntetyczny przeglad jego bogatej twor-
czodci znalezé mozna w artykutach K. Barona [2], B. Choczewskiego [3] i R. Gera [5].
Ograniczmy sie przeto w tym miejscu do przytoczenia podstawowych faktéw biograficz-
nych. Marek Kuczma urodzit sie 10 pazdziernika 1935 roku w Katowicach. Tutaj ukonczyt

szkote Srednig sktadajac egzamin dojrzatosci 9 czerwca 1952 r. w katowickim Liceum Ogol-
noksztatcacym im. Mikotaja Kopernika. W latach 1952-1956 studiowal matematyke na
Wydziale Matematyki, Fizyki i Chemii Uniwersytetu Jagiellonskiego w Krakowie, uzysku-
jac 25 czerwca 1956 roku dyplom magistra matematyki. 19 stycznia 1961 r. Rada Wydziatu
Mat.-Fiz.-Chem. UJ nadata mu stopien doktora nauk matematyczno-fizycznych za roz-
prawe pt. O pewnym rownaniu funkcyjnym pierwszego rzedu; promotorem byt profesor
Stanistaw Gotab. O habilitacji i tytutach profesorskich juz méwilismy.

Jeszcze jako student IV roku M. Kuczma rozpoczal w styczniu 1956 r. prace w Ka-
tedrze Matematyki Akademii Goérniczo-Hutmiczej w Krakowie na stanowisku zastepcy
asystenta i kolejno na stanowiskach asystenta, starszego asystenta i adiunkta, az do lute-
g0 1962 r., po czym przeszedl do Katedry Geometrii Uniwersytetu Jagiellonskiego, gdzie
pracowal na stanowisku adiunkta, a nastepnie docenta. Z dniem 1 grudnia 1966 r. zostat
przeniesiony do Katedry Rownan Funkcyjnych w katowickiej Filii UJ. Od utworzenia Uni-
wersytetu Slaskiego w roku 1968 az do korica roku akademickiego 1968 /69 pelnit funkcje
kierownika sekcji matematyki i, rownoczesnie, kierownika Katedry Réwnan Funkcyjnych.
W zwiazku z wprowadzeniem nowej struktury na Uniwersytecie Slaskim, od 1 lipca 1969
r. objal funkcje dyrektora Instytutu Matematyki USI. (pelnit ja do konca wrzesnia 1973
r.) oraz funkcje kierownika Zaktadu Réwnan Funkcyjnych (do konica sierpnia 1987 r.)

Dorobek naukowy profesora Marka Kuczmy jest imponujacy; sktada sie nan 180 pu-
blikacji i trzy monografie matematyczne:

e Functional Equations in a Single Variable [14]
o An Introduction to the Theory of Functional Equations and Inequalities [15]

e [terative Functional Equations [16].

O pierwszej z nich powiedzieliSmy juz wiele. Druga monografia rowniez cieszy sie uzna-
niem w srodowiku miedzynarodowym i jest bardzo wysoko oceniana przez specjalistow.
Dowiodta ona, w szczegdlnosci, ze takze w dziedzinie réwnan i nieréwnosci funkcyjnych
o wielu zmiennych prof. Kuczma jest specjalista najwyzszego formatu; wraz z licznymi
pracami oryginalnymi w tej dziedzinie pozwolito to wtaczy¢ sie mtodym matematykom
w $wiatowy nurt badan w tej dyscyplinie. Ostatnia z wymienionych monografii, napisana
wspolnie z B. Choczewskim i R. Gerem, zawiera zarys wspolczesnej teorii iteracyjnych
rownan funkcyjnych zawierajac najnowsze wyniki do chwili jej wydania, tj. do poczatku
lat 90. ubiegtego wieku.



Zrédlem sporem satysfakeji zaréwno dla profesora Kuczmy jak i jego uczniow byt tez
fakt, ze jego prace poswiecone teorii rozwigzan monotonicznych i wypuktych pewnych
rownan funkcyjnych o jednej zmiennej znalazty szeroki oddzwick i wazne zastosowania w
probabilistyce, w tzw. teorii proceséw kaskadowych (gatazkowych) (por. np. E. Seneta,
Functional equations and the Galton-Watson process, Advances in Applied Probability
1 (1969), 1-42 oraz K.B. Athreya and P.E. Ney, Branching processes, Springer Ver-
lag, 1972). Dramatycznym zrzadzeniem losu, Marek Kuczma, ktéry nigdy nie cieszyl sie

dobrym zdrowiem, w 1978 roku doznal wylewu do mozgu, co spowodowalo konieczno$é
dhugotrwatego leczenia i rehabilitacji. Zakonczone sukcesem, pozwolity mu powrécié do
dydaktyki i pracy naukowej. Niestety, nie na dtugo. Ponowny wylew przykut juz profesora
na stale do inwalidzkiego wozka i spowodowal, ze juz jedynie okazjonalnie i coraz rzadziej
opuszczal wnetrze swego bardzo skromnego mieszkania przy ul. Mikotowskiej w Katowi-
cach. To, ze byl w stanie bardzo owocnie pracowa¢ naukowo jeszcze przez cala dekade
lat osiemdziesiatych (zwr6émy uwage, ze dwie ostatnie z cytowanych monografii wyda-
ne zostaty, odpowiednio, w latach 1985 i 1990 (!)) zawdzieczal swojemu hartowi ducha,
ale przede wszystkim anielskiej cierpliwosci i po$wieceniu swej zony Krystyny. Wszystko
to nie zmieniato jednak brutalnego faktu, ze po raz ostatni byl w stanie przewodniczy¢
pracom swego Seminarium we wtorek, 3 czerwca, 1980 r. Byto to seminarium nr 393.

Przez cztery nastepne lata akademickie prowadzit je pan dr Andrzej Smajdor, a przez
szesnascie kolejnych - drugi z piszacych te slowa. Z koncem pazdziernika 2002 r. prze-
wodnictwo objat pan dr hab. Maciej Sablik, kierujac pracami Seminarium do dzis (duzo
bardziej szczegbétowych informacji na ten temat zawiera artykul R. Gera [8]).

Twoérca Seminarium i utozsamianej z nim szkoty zmart 13 czerwca 1991 r. po siedmiu
miesiacach beznadziejnej hospitalizacji.

3. Kierunki badan. Jak juz wspominatem, ogrom materiatu, a takze ramy artyku-
tu, nie pozwalaja na szczegdtowe przedstawianie wynikéw, nawet tych najwazniejszych
(zreszta taka kwalifikacja bytaby tylez subiektywna, co mato dyplomatyczna). Z zalem
rowniez, po konsultacjach z innymi specjalistami, doszedlem do wniosku, ze zapewne
wysoce pozadana préba przypisania nazwisk autorow do poszczegolnych haset, bedzie za-
rowno niekompletna jak i pozbawiona informacji o wielkosci wktadu danego autora; zasto-
sowania klucza alfabetycznego za$ mogloby w pewnych wypadkach graniczy¢ z groteska.
Odstepujac wiec z tych powoddéw od takiego zamystu ogranicze si¢ jedynie do “hastowe-
g0’ przedstawienia problematyki badawczej podejmowanej przez $laskich matematykow
pracujacych w dziedzinie rownan funkcyjnych.

Rozpocznijmy, zgodnie z chronologia, od réwnan funkcyjnych o jednej zmiennej, na-
zywanych alternatywnie iteracyjnymi rownaniamsi funkcyjnymi. Wchodzg tu w gre:

e rownania liniowe pierwszego rzedu;



e rownania Abela, Botchera i Schrodera;

e réwnania liniowe wyzszych rzedow;

e réwnania nieliniowe;

e pierwiastki iteracyjne i rownania ze zlozeniami funkcji niewiadomej;
e rownania réwnoczesne;

e nierownosci funkcyjne o jednej zmiennej.

Badania obejmowaty m.in.: istnienie i jednoznaczno$¢ rozwigzan w ronych klasach odwzo-
rowan (stalego znaku, catkowalne, o wahaniu skonczonym, regularnie zmieniajace sig, z
wlasnosciag Darboux, ciggle, ciagte nigdzie nierézniczkowalne, rézniczkowalne, klasy C”,
klasy C'*°, monotoniczne, wypukte, lipschitzowskie, klasy U®, analityczne, meromorficzne,
addytywne na swoim wykresie, o “duzym” wykresie); poszukiwanie rozwiazan rzeczywi-
stych, zespolonych, o wartosciach w przestrzeniach Banacha i rozwigzania stochastyczne;
rozszerzanie rozwiazan; rezultaty typu strukturalnego (wtasnosci generyczne).

Z réwnaniami funkeyjnymi (gtéwnie o jednej zmiennej) wiaza sie Scisle: metoda punk-
tu stalegoi, jak juz wielokrotnie podkreslaliSmy, teoria iteracji. Matematycy katowickiej
szkoty réwnan funkcyjnych uzyskiwali oryginalne wyniki rowniez i w tych dziedzinach.
Dotyczyty one, odpowiednio,

e nieliniowych kontrakcji i a—kontrakeji, nowych twierdzen o punktach statych (w
tym twierdzenia Matkowskiego), charakteryzacji przyciagajacych punktéw statych,
wlasnosci generycznych, wspélnych punktow statych dla komutujacych odwzorowan
trojkatnych i last but not least prob zastosowania metody punktu statego w teorii
rownan o wielu zmiennych;

e funkcji przemiennych, istnienia rozmaitych grup (p6tgrup) iteracji (wypuktych, wkle-
stych, p—wypuktych, analitycznych, catkowitych, klasy C™ rézniczkowalnych, ho-
meomorfizméw przedziatu i okregu), ciagéw iteracyjnych, iterowania funkcji o war-
tosciach losowych, struktury orbit, porzadku Szarkowskiego, funkcji prawie itero-
walnych, zbioréw granicznych dla funkcji ciaglych, asymptotycznej stabilnosci sto-
chastycznie iterowanych uktadéw funkcyjnych iterowania srednich, indeksowanych
rodzin bijekcji, wzoréw asymptotycznych dla iterat.

7 poczatkiem lat siedemdziesigtych w osrodku katowickim zaczely sie pojawiaé prace
z zakresu rownan t nierownosci funkcynych o wielu zmiennych. Dodajmy od razu, ze cho-
ciaz roznice w zakresie stosowanych metod i typu uzyskiwanych wynikéw w tej dziedzinie
w zestawieniu z teorig rownan iteracyjnych sg moze nawet dalej idace niz np. pomiedzy
teoriami réwnan rézniczkowych zwyczajnych i czastkowych, to pozornie prosta kwestia

10



zakwalifikowania danego réwnania (pracy) do jednej z tych dyscyplin moze w praktyce
nastrecza¢ pewne trudnosci. lub prowadzi¢ do nieporozumien. I tak np. réwnanie funk-
cyjne Wallace’a

F (:Hy as+y) _ fl@y) + fly, 2)
2 72 ) 2
i ktore zywo przypomina klasyczne réwnanie Jensena, po uwazniejszym ogladzie okazuje
sie by¢ rownaniem typu iteracyjnego (liniowe réwnanie funkcyjne drugiego rzedu i o jedne;j
zmiennej). Z drugiej strony réwnanie translacji (jedno z najwazniejszych nie tylko w teorii
réwnan funkcyjnych)
F(F(x,s),t) = F(z,s+1),

bez watpienia o wielu zmiennych, jest fundamentalne, w szczegélnosci, dla teorii itera-
cji, ktéra z kolei stanowi podstawowe narzedzie w dziedzinie (nomen omen) iteracyjnych
rownan funkcyjnych.

Wziawszy pod uwage te klasyfikacyjne trudnosci, sprobujmy hastowo zilustrowaé¢ mno-
gos¢ uzyskanych wynikéw sktadajacych si¢ na rozwdj tych badan na Gornym Slasku.

e Klasyczne réwnania i nieré6wnosci funkcyjne: roznica Cauchy’ego; alterna-
tywne i warunkowe rownania typu Cauchy’ego; funkcjonaty ortogonalnie addytywne;
rownania funkcyjne postulowane prawie wszedzie; rozszerzanie homomorfizmow; cig-
gtos¢ odwzorowan dopuszczajacych formuty addycyjne; rownania Jensena i Pexide-
ra; funkcjonaly kwadratowe i kwadratowe procesy stochastyczne; réwnanie d’Alem-
berta i jego uogodlnienia splotowe; rownanie Wilsona i jego uogoélnienia; zbiory bazo-
we dla odwzorowan wielomianowych i innych réwnan funkcyjnych; rozszerzanie od-
wzorowan wielomianowych; rownanie Gotaba-Schinzla i jego uogoélnienia; wtasnosci
funkcji podaddytywnych i ich zastosowania; funkcjonaty podliniowe i ich reprezenta-
cje; charakteryzacje odwzorowan poprzez réwnania i nieréwnoéci funkcyjne; liniowe
nieréwnoéci funkcyjne o wielu zmiennych; twierdzenia o oddzielaniu typu Hahna-
Banacha na abstrakcyjnych strukturach.

e Funkcje wypukle: automatyczna ciagltosé; ztozenia funkcji wypuktych; funkcje
Q—wypukte; struktura funcji (s,t)—wypuktych; addytywnosé i wypukto$é w prze-
strzeniach liniowo-topologicznych; wypuktos¢ wyzszych rzedow, wypuktosé zbiorow
i odwzorowan w przestrzeniach bez struktury liniowej; funkcje prawie wypukte i
ich stabilnos¢; wypukte procesy stochastyczne; transformacje wypukte z wartoscia-
mi w kratach Banacha; charakterzacja funkcji wypuktych i uogélnienia nieréwnosci
Holdera i Minkowskiego; aksjomatyczna teoria wypuktosci; wypuktos¢ wzgledem
Srednich: logarytmicznej i quasi-arytmetycznej; wypuktos¢ w sensie Wrighta; klasy
zbiorow zwiazane z wypuktoscia w sensie Jensena; twierdzenia o domknietym nad-
wykresie; funkcje quasi-wypukte; charakteryzacja zbiorow stacjonarnych dla klasy
funkcji wypuklych w sensie Jensena; zbiory jednorodnosci dla funkcji jensenowsko
wypuktych; wypukle odwzorowania wielowarto$ciowe.

11



e Inne réwnania funkcyjne: rownania Wallace’a, Hossz, Davisona i Alsiny; row-
nanie Abela o wielu zmiennych i Pigty Problem Hilberta; catkowite rozwigzania
rownania Hillego; réwnania funkcyjne zwigzane z teorig zetow; rownania funkcyj-
ne zwiazane z teoria $rednich (z twierdzeniami Lagrange’a, Cauchy’ego, Pompeiu
i Fletta o wartosci sredniej; ze Srednig logarytmiczng i potegowa; réwnania funk-
cyjne typy Stamatego); podwojenie szescianu i zwiazane z tym réwnanie funkcyj-
ne; réwnania funkcyjne zwigzane z nieréwnoscig Ptolomeusza; zjawisko alienacji w
rownaniach funkcyjnych; réwnania kocykli; rownanie wyktadnicze z doktadnoscia
do normy; problem Rolewicza i zwigzane z nim réwnania i nieréwnosci funkcyjne;
wtlasnos$é¢ roznicowa, podwojna wtasnosé roznicowa i staba wlasnosé réznicowa dla
rozmaitych klas odwzorowan; wtasno$é¢ réznicowa wyzszych rzedow.

e Stabilnosé: pojecie stabilnosci w sensie Hyersa-Ulama i rézne jego warianty. Su-
perstabilnosé; stabilno$é homomorfizméw; stabilnosé uogoédlnionego réwnania Cau-
chy’ego; stabilnos¢ odwzorowan wielomianowych i jednomianowych; kongruencje
funkcyjne i ich stabilnos¢; stabilno$¢ z doktadnoscig do ideatu; stabilno$¢ Hyersa-
Ulama rownan trygonometrycznych i rownania funkcji wyktadniczych; jednostajnie
bliskie i taczne t—normy archimedesowe; lokalna stabilno$¢ réwnania funkceji wielo-
mianowych; ortogonalna stabilnos¢; stabilnosé izometrii; sumy funkcji addytywnych
i funkcji o wartoéciach catkowitych; twierdzenia faktoryzacyjne.

e Zagadnienia pokrewne: idealy i o—ideaty liniowo niezmiennicze oraz idealy
sprzezone; zasada dualnosci Sierpinskiego-Erdosa; topologiczne analogony twierdze-
nia Vitaliego o pokryciu, twierdzenia Lebesgue’a o punktach gestosci i lematu Smi-
tala - uogdlnienia; zbiory zerowe Haara i Christensena w abelowych grupach pol-
skich, mierzalno$¢ w sensie Christensena; zbiory miary zero w przestrzeniach liniowo-
topologicznych; bazy Hamela; twierdzenia typu Steinhausa i Piccard, lokalna wersja
twierdzenia Steinhausa, funkcja Steinhausa, zbiory uniwersalnie mierzalne; zbiory
odleglosci generowane przez zbiory o dodatniej mierze zewnetrznej Lebesgue’a; to-
pologie generowane przez strukture liniows.

e Charakteryzacje odwzorowan i przestrzeni. To jedna z najbardziej natural-
nych idei pojawiajacych sie w teorii réwnan funkcyjnych. Charakteryzowano m.in.
funkcje: logarytmiczna, funkcje trygonometryczne i hiperboliczne, funkcje I'-Eulera,
niektore nigdzie nierézniczkowalne funkcje ciggle, wielomiany oraz ich restrykcje do
przedziahu, stosunek anharmoniczny, niektore klasyczne geometrie oraz przestrzenie:
unitarne i Scisle wypukte.

e Odwzorowania wielowartosciowe. Z biegiem lat rownania i nieréwnosci funk-
cyjne, zwlaszcza o wielu zmiennych i w teorii iteracji, dla takich odwzorowan staty
sie jednym z zywych nurtéw badawczych. Czesto problematyka ta kieruje sie za-
gadnieniami i wynikami juz uzyskanymi dla “zwyktych” (tj. jednowartosciowych)
funkcji, ale i w tych przypadkach wymaga wypracowania nowych metod. Rozwaza-
ne m.in. byty: wielowartosciowe rozwiazania rownan Cauchy’ego, Jensena, Pexide-
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ra, funkcjonatéw kwadratowych, podaddytywnych i podkwadratowych, multifunkcje
K —wypukte i K—wkleste oraz wielomianowe, selekcje o danej wtasno$ci multifunk-
cji analogicznego typu, wielowartosciowe funkcje rézniczkowalne i lipschitzowskie
oraz pelna gama wielowarto$ciowych odpowiednikéw klasycznych grup (pétgrup)
iteracji.

e Zastosowania. Znajdowano ich wiele, m.in. w: teorii proceséw gatazkowych, miar
podwodjnie stochastycznych, teorii transformacji ergodycznych, operatorow Marko-
wa, teorii falek, w analizie funkcjonalnej i harmonicznej, geometrii, algebrze, w ra-
chunku prawdopodobienstwa, teorii zbioréw rozmytych, a takze w fizyce i matema-
tyce finansowej.

Brak nazwisk w tym wyliczeniu (o powodach pisatem na poczatku tego paragrafu)
zostanie w pewnym stopniu zrekompensowany w kolejnej czesci, na ktora ztoza sie niemal
same tylko nazwiska.

4. Genealogia. Dalece niedoskonaly, ale jednak jaka$ miarg ksztaltowania sie szkoty
1 jej rozwoju jest przebieg awanséw naukowych. Ponizsza tabela sporzadzona zostata na
wzor znanego programu “The Mathematics Genealogy Project” z North Dakota State Uni-
versity (zob. http://genealogy.math.ndsu.nodak.edu/), cho¢ trafniej bytoby powiedzieé, ze
stanowi on jedynie bardzo skromna adaptacje tego pomystu. W pierwszej kolumnie (nie
liczac liczby porzadkowej) podane jest nazwisko promotora z data uzyskania tytulu w
przypadku profesoréw oraz miejscem i datg habilitacji w przypadku doktoréw habilito-
wanych. W drugiej - wypromowani doktorzy w kolejnosci chronologicznej wraz z data i
miejscem finalizacji przewodu.

Przedstawione zestawienie odzwierciedla stan na dzien 30 czerwca 2003 r.

5. Seminaria. O centrotworczej i ogniskujacej roli
Seminarium z Réwnan Funkcyjnych

uruchomionego przez profesora Marka Kuczme byta juz mowa. Ponownie takze wspo-
mnijmy, ze role jaka odegrato ono w srodowisku gérnoslaskim najpetniej opisuje zbiorowa
publikacja One Thousand Seminars on Functional Equations (Wydawnictwo Uniwersyte-
tu Slaskiego, Katowice 2002). Przypomnijmy tu jedynie niektore daty zwiazane z historia
Seminarium.

1. Lata 1964/1965 oraz 1965/1966
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4#1-28

Seminarium odbywato si¢ co dwa tygodnie. Na Seminarium #1, ktore odbyto sie 6
pazdziernika 1964 r., go$ciem byt pan prof. Minoru Urabe, a referat wyglosit pan
docent Marek Kuczma nt. On a functional characterization of logarithmic functions.

. Lata 1966/1967 do 1979/1980

4 29 - 393

Ostatnie Seminarium prowadzone przez pana prof. dra hab. Marka Kuczme miato
miejsce w dniu 3 czerwca 1980 r. Mialo # 393. Referat wygtlosit pan mgr Witold
Jarczyk.

. Lata 1980/1981 do 1983/1984

# 394 - 506

Z poczatkiem roku akademickiego 1980/1981 profesor Kuczma nominowat pana dra
Andrzeja Smajdora zastepca kierownika Zakladu Réwnan Funkcyjnych. Jednym z
obowigzkow zastepcy bylto prowadzenie Seminarium.

Pierwsze Seminarium pod oficjalnym kierownictwem pana dra Andrzeja Smajdora
nosito # 394 i odbyto si¢ dnia 4 listopada 1980 r. Wygtoszone zostaty trzy referaty:

e Doc. dr hab. Roman Ger, Sprawozdanie z konferencji w Kanadzie;
e Dr Karol Baron, Sprawozdanie z konferencji w Austrii

e Dr Marek Cezary Zdun, Sprawozdanie z konferencji w RFN.

Rok 1984, 3 kwietnia

Seminarium # 500

Referat wygtosit pan doc. dr hab. Roman Ger nt. Drugi obszar badawczy.

Pan dr Andrzej Smajdor kierowal pracami Seminarium do dnia 2 pazdziernika 1984
r., kiedy to mialo miejsce Seminarium # 506. Wygloszone na nim zostaly dwa
referaty:
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e Dr Witold Jarczyk, Sprawozdanie z Summer School on Dynamical Systems,
Rackova Dolina (CSRS);

e Dr Wilhelmina Smajdor, Pewna wersja twierdzenia Banacha-Steinhausa.

9 pazdziernika 1984, na Seminarium # 506a, na zyczenie pana profesora Marka
Kuczmy, wraz z nowa kadencja wtadz Uczelni, odbyly sie wybory zastepcy kie-
rownika Zaktadu Réwnan Funkcyjnych. W mocy pozostawata decyzja profesora
Kuczmy, iz jednym z obowiazkéw wybranego przez pracownikéw Zaktadu Réwnan
Funkeyjnych zastepcy kierownika Zaktadu, jest prowadzenie Seminarium. W wyniku
przeprowadzonych wyborow zastepca kierownika ZRF zostal doc. dr hab. Roman

Ger.

. Lata 1984/1985 do 1999/2000

4 507 - 951

Pierwsze Seminarium pod kierownictwem pana doc. dra hab. Romana Gera nosito
# 507 i odbylo sie dnia 16 pazdziernika 1984 r. Referat wygtosit pan doc. dr hab.
Marek Cezary Zdun nt. Grupy iteracji homeomorfizméw okregu (1/6).

Z nowa kadencja wtadz Uczelni, rozpoczynajaca si¢ w pazdzierniku 1987 r., pan doc.
dr hab. Roman Ger mianowany zostal kierownikiem Zaktadu Réwnan Funkcyjnych.
Sam przebywal w tym czasie w University of Central Florida (U.S.A.). Po powrocie
do kraju w roku 1988, kierowal pracami Seminarium przez niecaly semestr zimowy

roku akad. 1988/1989. 17 stycznia 1989 roku, na

Seminarium # 634

ustalono nowe zasady pracy Seminarium. Uczestnicy Seminarium zadeklarowali wo-
le, by pan doc. dr hab. Roman Ger objal kierownictwo Seminarium na state.

. 23 maja 2000 roku na

Seminarium # 950

referat wygtosit pan Prof. Dr. Peter Volkmann nt. On perturbing homomorphisms
between square symmetric operations.

Autor tego artykulu kierowal pracami Seminarium przez 16 lat (seminaria 507-
591). Na 951 posiedzeniu (ostatnim w roku akademickim 1999/2000) o$wiadczyt,
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ze W jego odczuciu zastrzyk “Swiezej krwi”, nowe pomysty i §wiezo$¢ spojrzenia sa
niezbedne dla dalszego istnienia Seminarium. W tej sytuacji, z poczatkiem nowego
roku akademickiego, w pazdzierniku 2000 roku, zorganizowano wybory w wyniku
ktorych kierownictwo prac Seminarium objat pan dr hab. Maciej Sablik, ostatni z
13 doktoréw wypromowanych przez profesora Marka Kuczme.

6. Lata 2000/2001 do 2002/2003
# 952 - 1036
Po raz pierwszy pan Maciej Sablik przewodniczyt posiedzeniu
Seminarium z Rownan Funkcyjnych

w dniu 24 pazdziernika 2000 r. (seminarium # 955). Referat wygtosit pan prof. dr
hab. Zenon Moszner méwigc O operatorach Hyersa.

Rok 2002, 8 kwietnia,

Seminarium # 1000

Referaty wygtlosili panowie:

e prof. dr hab. Roman Ger, Najwazniejsze daty w historii Seminarium
e dr hab. Maciej Sablik, O Konkursie im. Marka Kuczmy
e mgr Tomasz Szostok, Troche statystyki.

Ostatnie w roku akademickim 2002/2003 posiedzenie Seminarium odbyto sie 3 czerw-
ca 2003 r. i nosito #1036. Referat wygtlosit pan mgr Arkadiusz Lisak nt. Rozszerzanie
rownan funkcynych przy uzyciu bisymetrii.

Szczegbdlowy wykaz wygloszonych referatéw za ostatnie dwa lata akademickie (daty,
autorzy i tytuly) mozna znalez¢ pod adresem:

www.math.us.edu.pl/nowe/instytut /zrf/sem-zrf-sl.html

W roku 1976, bezposrednio po przeniesieniu si¢ do 6wczesnej Filii Politechniki L.odzkiej
w Bielsku-Bialej, profesor (wéwczas docent) Janusz Matkowski uruchamia tam Semina-
rium, ktorego pracami kierowal przez ponad 20 lat. W okolicznosciowym materiale wyda-
nym z okazji 600. Seminarium Katedry Matematyki czytamy m.in. Tematyka poru-
szana na Seminarium zwigzana jest gtownie z réownaniami © nieréwnosciami funkcyjnymi,
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teoriq punktow statych, funkcjami wielowarto$ciowymsi oraz analizg wypukte. Przedstawia-
ne sq rowniez sprawozdania z konferencyi naukowych, w ktorych uczestniczyli pracownicy
Katedry.

W czasie 26 lat pracy Seminarium w jego posiedzeniach uczestniczyto ponad 170 ma-
tematykow z wielu osrodkow akademickich kraju @ zagranicy.

Liderami pod wzgledem iloSci obecnosci sq: dr L. Ogiriski (583), dr W. Oginska (581)
i prof. J. Matkowski (517).

Najwiecej referatow wygltosili: prof. J. Matkowski (104), prof. K. Nikodem (57), dr J.
Mis (34) i dr W. Oginska (27).

Wsrod gosci zagranicznych, ktorzy mieli odczyty na Seminarium byli m.in. matematycy
z Austrii, Chin, Czechostowacyi, Indii, Jugostawii, Kanady, Niemiec, Rumunii, Szwajcarii,

Wenezueli, Wegier, Wietnamu, Wtoch © ZSRR.

Od roku 1997 do chwili obecnej pracami Seminarium kieruje pan prof. dr hab. Kazi-
mierz Nikodem.

Z poczatkiem roku 1982 autor tego artykutu doszedt do przekonania, ze w osrodku
katowickim sytuacja dojrzata do tego, by stworzy¢ bardziej wyspecjalizowane forum pre-
zentacji wynikow, zwtaszcza mtodszych matematykéw, i powziat decyzje o uruchomieniu

Seminarium z Réwnan i Nieréwnosci Funkcyjnych o Wielu Zmiennych.

Nie z myédla o jakiejkolwiek formie konkurencji dla Seminarium wtorkowego, ktore na-
bierato coraz bardziej srodowiskowego charakteru, ale, wrecz przeciwnie, z idea pewnej
formy jego uzupelnienia. Pierwsze posiedzenie tego Seminarium odbyto sie w poniedzia-
tek, 8 pazdziernika 1982 roku i mialo kameralny klimat nie tylko ze wzgledu na waskie
grono jego uczestnikéw (mgr Irena Adamaszek, mgr Zbigniew Gajda, dr Joanna Ger, doc.
dr hab. Roman Ger, dr Kazimierz Nikodem i dr Maciej Sablik) ale i na jego locum: miesz-
kanie Joanny i Romana Geréw, w ktérym przez pierwsze dwa lata sie odbywato. Na swoj
sposob stanowito tez dla tego zespotu jakas$ forme “pracy organicznej” alternatywng dla
mrocznej rzeczywistosci stanu wojennego i powszechnie dominujacej atmosfery zniechece-
nia. Z uptywem czasu 6w kameralny klimat Seminarium szybko si¢ zatracal: posiedzenia
przeniesiono do Instytutu Matematyki USL, a liczba uczestnikéw systematycznie rosta
by dojsé dzisiaj do ok. 25 o0séb (nie tylko z Katowic, ale i Bielska-Bialej, Czestochowy
i Rzeszowa). Nie zmienit sie jedynie termin: poniedziatek, godz. 16:15, i dlatego przez
niektoérych uczestnikow nazywane jest “poniedziatkowym”. Ostatnie w roku akademickim
2002/2003 posiedzenie Seminarium z Réwnan i Nieréwnosci Funkcyjnych opatrzone jest
numerem 569 i konczy 21 rok jego istnienia.

Prace Seminarium ogniskowaly sie wokét nastepujacych zagadnien: istnienie i jedno-
znacznos¢ rozwigzan z akcentem na minimalizacje zatozen regularnosciowych, wtasnosci
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rozwiazan, wypukto$é zbioréw i odwzorowan (w szczegdlnosci wypukto$é w sensie Jensena
i rozmaite jej warianty), stabilno$¢ w sensie Hyersa-Ulama (dominujacy nurt w ostatnim
dziesiecioleciu), ortogonalno$é¢ (zazwyczaj zadawana aksjomatycznie), kongruencje funk-
cyjne, charakteryzacja odzwzorowan i przestrzeni, zwigzki rownan i nieréwnosci funkcyj-
nych z analiza funkcjonalna, geometria, algebra i analizg harmoniczna (w tym, w szcze-
gblnosci teoria $rednich niezmienniczych skalarnych i wektorowych), érednie i zwiazane z
nimi rownania funkcyjne oraz odwzorowania wielowartosciowe.

Ostatnie w roku akademickim 2002,/2003 posiedzenie Seminarium z Réwnan i Nieréw-
nosci Funkcyjnych o Wielu Zmiennych opatrzone jest numerem 569 i konczy 21 rok jego
istnienia.

Szczegdtowy wykaz wygloszonych referatéw (daty, autorzy i tytuly) mozna znalezé
pod adresem:

www.math.us.edu.pl/seminaria/zrf/sem-rnfwz.html

Kierujac sie podobnymi przestankami (wtasne grono uczniéw, akcent na badania z za-
kresu iteracyjnych rownan funkcyjnych, wlasna wizja rozwoju wybranych aspektéw dys-
cypliny) pan profesor Karol Baron uruchamia w roku akademickim 1986 /1987

Seminarium z Analizy Rzeczywistej.

Pierwsze jego posiedzenie miato miejsce 8 pazdziernika 1986 roku; referat wygtosit pan
doc. dr hab. Karol Baron na temat rownania Cauchy’ego modulo 7, a pierwszymi uczest-
nikami byli: doc. dr hab. Karol Baron, mgr Bolestaw Gawet, dr Witold Jarczyk, dr Zygfryd
Kominek, dr Andrzej Nowak, dr Andrzej Smajdor, dr Wilhelmina Smajdor i mgr Wiestaw
Wojcik.

Tematyka prac Seminarium, ktore po objeciu przez profesora Barona, rok podzniej,
kierownictwa Zaktadu Analizy Rzeczywistej (funkcje te pelni do dzis) stato sie, naturalng
koleja rzeczy, seminarium “zaktadowym”, obejmuje wszakze przede wszystkim zagadnie-
nia teorii réwnan funkcyjnych, a m.in. réwnania i nieréwnosci funkcyjne o jednej zmiennej,
dyskretne uktady dynamiczne i teori¢ iteracji, podstawowe réwnania i nierownosci i kon-
gruencje funkcyjne o wielu zmiennych. Ewoluujac takze w innych kierunkach tematyka ta
objeta takze zagadnienia teorii miary i mierzalnosci, multifunkcje typu Caratheodory’ego,
funkcje o wartosciach losowych, przestrzenie funkcyjne, operatory Markowa i iterowane
uktady funkcyjne oraz punkty stale odwzorowan.

Ostatnie w roku akademickim 2002/2003 posiedzenie Seminarium z Analizy Rzeczy-
wistej opatrzone jest numerem 569 i konczy 17 rok jego istnienia.

Szczegdtowy wykaz wygloszonych referatéw (daty, autorzy i tytuly) mozna znalezé
pod adresem:
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www.math.us.edu.pl/zar/zar-sem.html

W latach akademickich 1991/1992 - 2000/2001 pan dr hab. Stefan Czerwik prowadzit
Seminarium z Réwnan Funkcyjnych i Rézniczkowych

w Instytucie Matematyki Politechniki Slaskiej w Gliwicach.

Tematyka prac tego Seminarium obejmowala réwnania funkcyjne o jednej i wielu
zmiennych z akcentem na operatory i funkcjonaly kwadratowe, wybrane zagadnienia
analizy funkcjonalnej, odwzorowania wielowartosciowe oraz réwnania rézniczkowe i ich
uogolnienia.

W Instytucie Matematyki (od roku akad. 1998/1999 - Instytucie Matematyki i Infor-
matyki) Wyzszej Szkoly Pedagogicznej w Czestochowie

Seminarium z Réwnan Funkcyjnych

istnieje od roku 1979, cho¢ w dos¢ réznych formach. Poczatkowo funkcjonowato jako semi-
narium w Zakladzie Analizy Matematycznej (kierowanym przez pana docenta Czestawa
Ginalskiego), a pézniej - jako seminarium Zaktadu Analizy Funkcjonalnej kierowanego
przez pana prof. dra hab. Janusza Matkowskiego, ktéry pracowat w Instytucie w latach
1976-1993. Tematyka prac tego Seminarium, utworzonego i kierowanego przez pana profe-
sora Matkowskiego w latach 1979-1990 obejmowata rownania funkcyjne typu iteracyjnego,
rozwigzania o wahaniu skonczonym, rozwigzania rozniczkowalne z pochodng spetniajaca
warunek Lipschitza, rozwiazania holderowskie, operatory Niemyckiego, operatory lokalnie
okreslone w przestrzeni funkcji rézniczkowalnych w sensie Whitneya, rownania funkcyjne
ze ztozeniami funkcji niewiadomej oraz twierdzenia o punktach statych.

Z poczatkiem roku akademickiego 1991/1992 do Instytutu powraca autor tego arty-
kutu (uprzednio pracowal w tym Instytucie w latach 1981-1987) obejmujac kierownictwo
Zaktadu Réwnan Funkcyjnych, ktora to funkcje petni do dzis. Po odejsciu pana profesora
Matkowskiego z Instytutu (w roku 1993) Seminarium prowadzone teraz przez profeso-
ra Romana Gera okresowo kontynuowalo prace, a jego tematyka koncentrowata sie na
rownaniach i nieréwnosciach funkcyjnych o wielu zmiennych z akcentem na zagadnienia
stabilnosciowe. Zmienne koleje losu tego Seminarium zwiazane sg nie tylko z osoba kieruja-
cg jego pracami, ale przede wszystkim faktem, ze z powodéw formalno-administracyjnych
nie moze ono obecnie odbywac¢ si¢ tak systematycznie jak w innych osrodkach.

6. Kontakty naukowe i osiggniecia organizacyjne. Jednym z bardzo istotnych
czynnikow sktadajacych sie na istnienie “szkoty” jest mnogos$é kontaktow naukowych za-
rowno personalnych, jak i majgcych charakter wspotpracy miedzy calymi osrodkami.
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Swiadomosé¢ wagi takich kontaktéw mial nie tylko sam tworca $laskiej szkoly réwnan
funkcyjnych - profesor Marek Kuczma, ale konsekwentnie wszczepial ja swoim uczniom.
Przejawialo sie to zarowno w jego trosce o utatwianie wyjazdéw zagranicznych nawet
bardzo mlodym matematykom (nawet jesli klimat polityczny temu nie sprzyjat) i to do
osrodkéw, czy tez na konferencje najbardziej prestizowe, jak i w skutecznych staraniach,
by osrodek katowicki odwiedzali wybitni specjalisci zagraniczni. Z wizytami naukowymi
i odezytami przyjezdzali do Katowic i/lub Bielska-Biatej matematycy z ponad 20 krajow
Swiata. w tym z najbardziej znanych zagranicznych centréw teorii réwnan funkcyjnych (z
Wegier, Kanady, Austrii, Niemiec i U.S.A.). W wymiarze krajowym najscislejsza, i to od
samego poczatku, jest wspotpraca ze sSrodowiskiem krakowskim. Bardzo zywe, cho¢ nie-
co asymetryczne sg kontakty z matematykami Uniwersytetu Rzeszowskiego. Do bardzo
cenionych nalezy coraz glebsza, zwtaszcza w ostatnim dziesigcioleciu, wspotpraca nauko-
wa z matematykami Uniwersytetu im. Adama Mickiewicza w Poznaniu (tamtejsza szkota
profesor6w Orlicza i Musielaka).

W katowickim osrodku réwnan funkcyjnych roczne lub pétroczne staze naukowe od-
bywato ok. 20 matematykéw, w tym dwu zagranicznych (z Czech i U.S.A.).

Formalne ramy umowy o wspotpracy przyjeta ponad trzydziestoletnia kooperacja na-
ukowa z matematykami Uniwersytetu im. Karola-Franciszka w Grazu (Austria). Stata sie
ona réwniez zaczynem oficjalnych kontaktéw naukowych miedzy Uniwersytetem Slaskim
i Uniwersytetem w Grazu w wymiarze og6lnouczelnianym. Poza wspolnymi publikacjami
i wymiana wizyt (w tym takze z dtuzszymi pobytami), w latach 1986, 1991 w Austrii a w
roku 1994 - w Polsce, zorganizowane zostaly Katowice-Graz Seminars z licznym udzialem
specjalistow z obu osrodkow, kazdorazowo zwienczone edycja Proceedings zawierajacych
kompletne, oryginalne i recenzowane artykuty naukowe.

W podobnym duchu i jako réwnie owocne naukowo postrzegane sg organizowane od
niedawna coroczne Katowice-Debrecen Winter Seminars on Functional Equations and
Inequalities:

e w 2001 r. - w Cieszynie,
e w 2002 r. - w Hajdiszoboszlo (Wegry),
e w 2003 r. - w Bedlewie k. Poznania.
Proceedings publikowane sg kolejnych tomach Annales Mathematicae Silesianae i, rbwnole-
gle, na stronach internetowych Uniwersytetu w Debreczynie (Wegry): http://riesz.math.klte.hu/

Osrodek ten uwazany jest za jedno z najsilniejszych centrow réwnan funkcyjnych na swie-
cie.

Do najpowazniejszych przedsiewzie¢ nalezy zaliczy¢ organizacje trzech sympozjow z
cyklu dorocznych Miedzynarodowych Sympozjéow z Réownan Funkeyjnych (ISFE) - naj-
bardziej prestizowej imprezy naukowej z tej dyscypliny w $wiecie:

20



e 27-th ISFE (sierpien, 1989), Bielsko-Biata - Katowice - Krakéw;
e 34-th ISFE (czerwiec, 1996), Wista-Jawornik;

e 40-th ISFE (sierpien-wrzesien, 2002), Gronéw k. Zielonej Géry.

Wszystkie one zostaly w opinii uczestnikow z kilkunastu krajow $wiata uznane za sukces
organizacyjny, cho¢ w przypadku pierwszej z nich brano zapewne pod uwage katastrofalng
sytuacje ekonomiczng kraju w przelomowym roku 1989.

Dodajmy, ze w przeddzien 34. Sympozjum, z licznym udziatem uczestnikéw ISFE
odbyla sie uroczystosé nadania tytutu Doctora Honoriscausa Uniwersytetu Slaskiego panu
profesorowi Janosowi Aczélowi, $wiatowemu liderowi teorii réwnan funkcyjnych, spiritus
movens tych sympozjow, potocznie acz powszechnie nazywanych “aczélowskimi”.

Do juz prawie historycznych, bo tak odlegtych w czasie, przedsiewzie¢ organizacyj-
nych na skale krajowa kwalifikuje sie cykl Ogdlnopolskich Konferencji Naukowych z Teorii
Rownan Funkcyjnych:

e w Bielsku-Biatej - Wapienicy (pazdziernik, 1969 r.);

e w Zawoi (maj, 1970 r.);

e w Ustroniu-Jaszowcu (maj, 1973 r.).
Organizowane z inicjatywy profesora Kuczmy miaty, zasadniczo, szkoleniowy charakter i
przez to wysoko cenione byly zwlaszcza przez mtodych adeptéw dyscypliny; do nich w
gtéwnej mierze byty adresowane. Nieco podobny charakter miata tez Ogdlnopolska Konfe-
rencja Naukowa “Rownania funkcyjne w naukach niematematycznych” zorganizowana na

Uniwersytecie Slaskim w Katowicach w listopadzie 1973 roku, choé formalnie nie wcho-
dzita juz do oméwionego wyzej cyklu.

Ogolnopolski charakter maja réwniez znacznie “mtodsze” Krajowe Seminaria pt. Wy-
pukte Funkcje Wielowarto$ciowe, organizowane przez osrodek bielski pod przewodnictwem
pana prof. dra hab. Kazimierz Nikodema. Gromadza one coraz bardziej reprezentatywne
gremia specjalistow z wielu polskich o$rodkéw naukowych. Odbywaja sie w jako biennale.
Oto ich historia:

e [, w Bielsku-Biatej (1993);
e I, w Bielsku-Biatej (1995);
e III, w Bielsku-Bialej - Mikuszowicach (1997);

e IV, w Bystrej k. Bielska-Biatej (1999);
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e V. w Bystrej k. Bielska-Bialej (2001);

e VI, w Bystrej k. Bielska-Biatej (2003),

zawsze w pazdzierniku. Dominuja wielowartosciowe aspekty teorii réwnan i nieréwnosci
funkcyjnych.

Znany w kraju (cho¢ nie tylko) jest ogdlnopolski Konkurs na Najlepszq Polskq Prace
z Rownan Funkcyjnych, nazwany od 1991 r., krotko po Smierci profesora Marka Kucz-
my - jego imieniem. Byla to inicjatywa profesora Kuczmy z przetomu lat 1974 i 1975.
Pierwsze posiedzenie trzynastoosobowego jury, oceniajace prace za te wlasnie dwa lata,
mialo miejsce w Uniwersytecie Slaskim, w grudniu 1975 r. Jury wybierane jest co dwa lata
przez uczestnikow Seminarium z Réwnan Funkcyjnych w Katowicach. To gremium jest
tez “mocodawcy” Konkursu, a za sprawy organizacyjne elekcji odpowiedzialna jest osoba
kierujaca pracami Seminarium. Edycje Konkursu sa coroczne i nie miaty zadnej przerwy
mimo tzw. zakretéw historii. Pelng liste jurorow i laureatéw Konkursu, jak i jego historie
zawiera artykut [17] autorstwa pana dra hab. Macieja Sablika. Listy laureatéw zamieszcza-
ja tez systematycznie “Wiadomosci Matematyczne”. Wszystkie fakty, daty, liczby i listy
dotyczace Konkursu, a takze jego Regulamin sg takze do wgladu na stronie internetowej
www.math.us.edu.pl/mkuczma/index.htm
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