Wybrane zagadnienia matematyki elementarnej
Wielomiany

. Dany jest wielomian f(z) = 2% + 2623 + 5222 + 78z + 1989. Udowodnij, ze nie istnieja wielomiany p(z) i ¢(z) o
wspoélezynnikach catkowitych stopni nizszych niz 4 takie, ze f(z) = p(x)q(z).

. Udowodnié, ze wielomian f(z) = 2% —2® + 2% — 23 + 22 — 2 + i nie ma pierwiastkéw rzeczywistych.
. Wielomian P(x) o wspélczynnikach catkowitych spelnia warunek

P(1993)P(1994) = 1995.
Rozstrzygnij, czy P(z) ma pierwiastki catkowite.

. Wyznacz wszystkie wielomiany P(x) spelniajace dla kazdego rzeczywistego x réwnosé

P(x+1)=Px)+2zx+1.

. Niech f bedzie wielomianem o wspotczynnikach catkowitych, zas a, b takimi réoznymi liczbami calkowitymi, ze
f(a)f(b) = —(a — b)?. Udowodnij, ze f(a)+ f(b) = 0.

. Wielomian W (x) = 2® + ax? + bz — 6 przy dzieleniu przez x — 1 daje reszte 1, a przy dzieleniu przez x — 4 reszte 6.
Wyznacz a i b.

. Pewien wielomian daje przy dzieleniu przez x — 1 reszte 2, przy dzieleniu przez x — 2 reszte 3, a przy dzieleniu przez
x — 3 reszte 1. Wyznacz reszte z dzielenia tego wielomianu przez (x — 1)(z — 2)(x — 3).

. Niech f(x) bedzie wielomianem, n—liczba naturalna. Udowodnij, ze jezeli f(z™) dzieli sie przez = — 1, to dzieli sie
réwniez przez #" 1 + 272 + ...+ 2+ 1. (39 OM)

. Udowodnij, ze jezeli wielomian f o wspdlczynnikach catkowitych przyjmuje dla czterech réznych argumentow caltko-
witych warto$¢ 1, to dla zadnego argumentu catkowitego nie przyjmuje wartosci —1. (31 OM)



