Wybrane zagadnienia matematyki elementarnej
Stereometria

. Sfera wpisana w czworo$cian ABCD jest styczna do jego $écian BC'D, ACD, ABD, ABC odpowiednio w punktach
P, Q, R, S. Odcinek PT jest érednicy tej sfery, zas punkty Ag, Qo, Ro, So sa punktami przecigcia prostych T' A, T'Q,
TR, TS z plaszczyzna BCD. Wykazadé, ze Ag jest srodkiem okregu opisanego na tréjkacie QoRoSy. (60. OM)

. Dany jest czworoscian ABCD. Dwusieczna kata ABC przecina krawedz AC w punkcie (). Punkt P jest symetryczny
do D wzgledem punktu Q). Punkt R lezy na krawedzi AB, przy czym BR = %BC . Udowodnié, ze z odcinkéw o
dlugosciach BP, CD oraz 2 - QR mozna zbudowaé tréjkat. (58. OM)

. W czworoscianie ABC'D spelnione sg zaleznosci:
/BAC + /BDC = ZABD + LZACD,

/BAD+ /BCD = ZABC + ZADC.

Udowodnié, ze érodek sfery opisanej na tym czworoScianie lezy na prostej przechodzacej przez érodki krawedzi AB
iCD. (58. OM)

. Dany jest czworo$cian ABCD, w ktérym AB = CD. Sfera wpisana w ten czworo$cian jest styczna do Scian ABC' i
ABD odpowiednio w punktach K i L. Dowies¢, ze jezeli punkty K i L sg $rodkami ciezkosci écian ABC' i ABD, to
czworoscian ABCD jest foremny. (57. OM)

. Czworoscian ABCD jest opisany na kuli o srodku S i promieniu 1, przy czym SA > SB > SC. Wykazaé, ze
SA > /5. (57. OM)



