10.

11.

Wybrane zagadnienia matematyki elementarnej

Réwnania funkcyjne

. Wyznacz wszystkie funkcje f: R — R spelniajace rownanie

ef(y) +yf(z) = @+y)f@)fy), zyek
Wyznacz wszystkie funkcje f: R — R spelniajace réwnanie

fle+y) = flx—y) = fz)- fy), z,y € R.
(XLIV OM)

Wyznacz wszystkie funkcje f: R — R spelniajace warunki

(XLIV OM)

Wyznacz wszystkie funkcje f: R — R spelniajace réwnanie
fle+y) - fle—y) =4y, wzyekR
Wyznacz wszystkie funkcje roznowartoéciowe f: R — R spelniajace rownanie
ff@) +y)=fle+y)+1, azyeR
Wyznacz wszystkie funkcje f: R — R spelniajace réwnanie

flz+y) + fle—y) =2f(x) +2f(y), =z,yeR

Wyznaczy¢ wszystkie takie funkcje monotoniczne f: R — R, okreslone na zbiorze wszystkich liczb rzeczywistych i
przyjmujace wartosci rzeczywiste, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y zachodzi réwnosé

(@) —y)+ f(@+y) =0
(Uwaga: Funkcja monotoniczna to funkcja niemalejaca lub nierosnaca.) (LXI OM)
Wyznacz wszystkie funkcje f: R — R monotoniczne i spelniajace dla kazdego z € R réwnanie
f(4dzx) — f(3z) = 2.
(42 OM)

Wyznacz wszystkie wielomiany f spelniajace dla wszystkich x € R réwnanie

Wykaz, ze jedli dla kazdego x € R zachpodzi rownosé

fla+1) = fl@—-1)=0,
to funkcja f jest okresowa

Znajdz wszystkie funkcje f: R — R spelniajace warunki f(2) = 2 oraz

flay) =2*f(y) +yf(z), zyeR.



