10.

Wybrane zagadnienia matematyki elementarnej

Nieréwnosci

. Wykaz, ze jezeli liczby a, b sa dodatnie, to:

a® + b > a®b + ab®.

Udowodnij, ze jezeli liczby a i b sg rézne od zera, to:
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a”+b <7b2+7a2'

Wykaz, ze jezeli liczby a, b i ¢ sa dodatnie, to:

w

a . b . c
b+c a+c a+b’ 2

(VIII OM)
Udowodni¢ dodatkowo, ze jezeli a, b, ¢ sa bokami tréjkata, to:

3< a n b n c <9
2 “b+c at+c a+b '

Udowodnij, ze jezeli liczby a, b, ¢ sa dodatnie, to:

a b e @ B &
b 'c a b2 2 a2

Wykaz, ze jezeli liczby a, b, ¢ i d sa takimi liczbami dodatnimi, ze a + b+ c+d

e b c d__1
b a d ¢  6dabed’

(Biatorus 1994)

Wykazaé, ze jezeli liczby a, b i ¢ sa dodatnie, to:

1 1 1 1 1
a—l—ab—|—abc+ b+bc+bca+c+ca—|—cab = Jabe (a
(58 OM)

Wykazaé, ze dla dowolnych liczb dodatnich a, b, ¢ i d mamy:

(a+b+c+d)? <3(a® + b+ 4 d*) + 6ab.

(50 OM)

Udowodnij, ze

{/3+3/§+ §/37 V3 <23
Wykaz, ze jezeli p,q,m > 01ia,b,c € R sa takie, ze p+q+r=1oraz £ + 1 4+ %
Wykaz, ze jezeli x,y € R sg takie, ze z +y = 1, to

(a) 22+ y* > 1,

< 1, to:
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(b) Jaka najmniejsza warto$¢é mozde przyjmowaé wyrazenie 22" + y*>" dla n € N.

toa=b=c.



