Wybrane zagadnienia matematyki elementarnej

Zestaw 1 (zadania rozgrzewkowe)
. Dany jest trojkat ABC, w ktorym AC = BC'. Punkty D i E leza odpowiednio na bokach BC' i AC, przy czym
/ZDAB = /ABE = ZACB  oraz AD+DE+ EB = AC.

Wyznaczy¢ miare kata ACB.
Delta 10/2018, M1579.

. Niech z1, z9, 3, 24, 5 bedg réznymi pierwiastkami réwnania x° + 22 + 1. Wyznaczy¢ warto$é wyrazenia
(2% = 2)(23 — 2)(23 — 2)(af — 2) (a3 — 2).
Delta 10/2018, M1581.

. Dodatnia liczbe catkowita n nazywamy podkwadratowq, jezeli n + 1 jest kwadratem liczby catkowitej. Wykazaé, ze
istnieje nieskonczenie wiele ar liczb podkwadratowych o tej wlasnoéci, ze ich suma i iloczyn takze sa podkwadratowe.
Delta 8/2018, M1574.

. Cuzy istnieje taki wieloscian wypukly W, ktéry mozna rozciaé¢ plaszczyzng na dwa wielosciany podobne do W7
Delta 7/2018, M1570.

. Wykazaé, ze dla kazdej liczby calkowitej n > 1 liczba
n—n?4+n—1

jest podzielna przez (n — 1)2.
Delta 6/2010, M1280.

. Niech S = {:I:—i—% : z € QT}, gdzie QT oznacza zbiér liczb wymiernych dodatnich. Niech dodatkowo n bedzie dodatnia
liczba caltkowita. Wykazaé, ze n jest sumg dwdch liczb ze zbioru S wtedy i tylko wtedy, gdy n jest iloczynem dwdch
elementé zbioru S.

Delta 6/2018, M1568.

. Nieujemne liczby catkowite a, b i ¢ spelniaja nieréwnoéé
a+b+c > abe.

Udowodnié, ze
a® + b2 + ¢ > abe.

Delta 4/2018, M1561.

. Wykazaé, ze istnieje nieskoficzenie wiele par liczb catkowitych dodatnich (a,b), dla kt6ych liczba
a? b>

49 +4° +1

jest kwadratem liczby catkowite;j.
Delta 1/2018, M1552.



